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IRCELLENTISSIMIS.

HVMANISSIMISQ. DD.
MATHEMATICIS,

lominis {lumma obferuantia Colendifsimis.
Petrus Antonius Cataldus F. P.

V u inprafenti Opafenlo includatur demon
fPratio eius, quod i1 primo libro Elementorit
Euclidiss pro quinto poftulato ponitar ,quod
a quamplurimis defideratur, atg; 1deo etiam
Jine ipfins adminsculo vigefimanona Propo-

A [it10 einfdem primi libri offenfiué demonjire=

SRS e, tur, aufus [um illud in lucem edens, Excela

Wfimis, atq; hamanifSimis Dominationibus veflris,vt iam fi-

dicare, vt [i d firmo earundem indicio indicatum fuerit vere,

d in illo propenitar concludi, 1pfim dignentur patrocinio com-

by O me inter denotifSimosy o bumillimos feruos cooptare , gra
mecit agentes Omnipotents Deo, Scientiarum omnium & Aua

ity & datori , qui illam vobis per[crutationem concefferit; fin

), qued optatur minus [orte repererint, non grauctur etiam pro

bomitate y & indicto perfeilionem sllam ei dave , que ipfi debe-
me excufantes, qui cam fim bomoy & imperfectus (lices agens

ertifsima Geometrica Scientia ) facilé errare potuerim (& eo
gis cum interrupte id operis compofuerin inter multds angus

5, infirmitates, € vevam aliarum occupationes, que me multis

ine annis oppre/fum tenét) neqs iccirco dedignentur me in gra

u [wam recipere,quippe qui eitam omnes Excelletiffimias Domss-

ones Veflras ex corae,ls amoy & veneror, rogog, D 0. M. vt,

thus mentem afvedue illusdret , ad aftidué quog; operandnum pro

Dintns Maiciiatis gloria , & proximi noflvi falute . Bononie

Yeneris 24, lanuarsy M. c. 11l peragrante Luna gradum vi.

namauartam Geminoram ip T rigono ﬁﬂfﬁra Martiss
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=== ErCHE il numero de gliEccell. Mathema-
Eﬁ"i}; 11 tici ¢ grande, ne ['Autore mmgmrmne"&
| | non di pochiflimidi efsi, egli fa loro fape-
re, che hd confegnate quattrocento di que-
{te Operette al Molto Reu. PadreDon ValentinoPini
Priore meritiflimo de’ Canonici Regolaridi S. Salua-
dore di Bologna (quale, oltrea all' altre molte dottrine,
& anco Mathematico Eccellentiflimo , come ben fi co-
nofce dalla dottifsima me fua della Fabrica degli
Hgmiog]ﬁo[.ﬂ.r]  accioche la Paternita fua nmfto Re-
uerenda lo fauorifca a farne donarevna aciafcu
na delle loro Signorie Eccellentifsime, che
(come le {fupplica) li fara gratia di
mandarlad pigliare.
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| DIFFINITIONE PRIMA.

L ditan?a davn punto dato fuori 4" vna linearetia fr;pq‘;ﬂ; di
indefinita lunghel za adeffa linea rrr:qlprﬂ‘pc_:;?.-: o ff dice qﬁ'pr;'

| Lz bremifsimalinearetia, che partendofi dal punto date, arvini

allare trapropofla.

1 Er effempio, Sia propoftalarctea ac, diindefiniralii
ghezza,ciod,che (i pofsa allungare da qual i vogli par
te;quanto fi vogli, & fia dato il pun- p
to p. fuorid’ effaretta (cio€chencn

fia indiretto s 6 per il diricto d’efla, o =i
vogliamo dire in tal luogo, che zl]ung.;uu[m lalinea & <
propofta; ella nonpofla paffare per il punto dato p..) La diftanza
di detto puntodatop. alla 53:-@5‘1011_.;. retta a C.—-_ﬁjhcc »0fi chiama
effere 12 breuifsima linea s che imaginata partirfida detto piito da
to p. arriui alla propofta rettaac, of{uadirittura.

DIFFINITIONE SECONDA.

| Wmalinearettadara, fi dice effere equidifiante ad vna retta prope
fa nel medefmo pranc, quande da (z’,:r;' diwerfi puntiy quali f§ vo-
‘g!;}m,prrﬁmﬂd ﬂ’d‘h::nr.rmfn linee brewifime alla proposia, el.

le [aranno rgrrafi 5 0 vogliamo dire , r;rwam’ﬂ nella dasa, fegnari

dui dinerfi punti le diftanse da r,*ﬁ";pum: alla retea propofta fia-

no egnals . Manon equidiftanti,fi :léf:lrm.fr:m#a la data, ¢rle
propofia guddo cffe d.rﬁ.al‘rf{_r deste f;{ﬁ'ftﬂ irr;fgrmf:, Etle duc ret-
te,datd, & proposiia [i dicono amicinar i, o accolarfi infiemedal

(a banda,done la difldZafi trouaffé minore Et i dicono andar fi
allontanddo dalla bada , dowe ladiflanTa fi tronaffe maggiore.

- ¥
—— e
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P Er effempio. Ladataab, & lapropofta cd.rette,fidicono
eflere equidiftanti fra loro, quando neiladara ab. prefi, o fe-
a L, gnatiduidiverfi punti, & fiano a,& b,& da efs) al-

— . ¢ lacd.propoftatirate linee brenifsime(intédcdefi

: fempre, che effa c d,alla quale fi hanno da tirare le
: 7 linee breuvifsime,fia imaginata di indefinita licher

za s clocs che fi pofla allungare da ciafcuna banda ,
| quando occorra, accioche le linee breuifsime, quali andarine dal-
|  lipuntiprefinella dataalladirittura d’efla propoita poflano termi
mare in cfla propolta)& fiancar, b s ; elle fiano egnali frd loro, cio¢
A che
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che tanto fialunga ar, quanto bs, che moftrano le diftanze dalla

, a b nellidai puntidiverfia,& b,allacd ; 6 vo-

~4__ 7 gliamodirealladiritturad’'efla cd. Ma quando
' . dall’a,tirata vnalinea breuifs, alla e d, (incefa al
ey =¥ ligata quito occorra)& fiala a d,& dal b, vna li-
*—T4 nea breuils. alla medelmacd, & fialabr, auéoa

chelaad,&labr,(quali moftrano le diftize nelli dui pati dinerfi a
& b,dellz ab.alla ¢ ds 0 fua dirittura) fano ineguali fra loros allho
ra fi dice effe rectea b>& ¢ ds eflere no equidiflau. Et delle difidze,
o breuifs. rette a d,& b r; trouddoli pitcorta lab rodefira.f dice Je
rettea b, & cd, no equidiftachauicinarli da qfta badadeftradibr;
pitcorta, & allontanarfidalla banda finiftra dia d, piu lunga.

PROPOSITIONE PRIMA.

Se da vn punto dato ad vna linea propoiiadi indefinita lungheZ
A4 fi tirivna perpendicolareyefia perpendicolare fara la pra bre
we linea, che dal punto dato partendofi,poffa arrinare lla livea
prepoila ; ne allcunw’altraresta, che aall'sflcifo punta date parte.

dofi arriui alla meddfina detta propesia , posra efiere venale d

detta perpendicolare .

I & datoilpunto 2,& propofta laretta b ¢, alla quale dal pun-
to a, fia tirata la perpendicolare ars fi dice ella effere la brenil’
fima ltheas che E‘-ﬂr‘.‘c‘!‘.l[{ fidal punto 3,]‘1‘}1]';1 arrinarealla rectab -

¢ Cheleellanon fuffe 1abrevifsima(per I'aduer(a-
rio ) faria vn'alera linea pith brevediar;horfia
a n; e polsibile fufle; onde neltriangolo rettan-
olo ar nyeffendoil latoan, per Paduerfario pig
cortodiar; ancora(perla 18.del primod Eucli-
de) Pangolor, retto, oppoltoad an, faria piti piccolodell’ anr;
perilche I'a nr, {aria ottufos cioc¢ maggior di retto, ma ancora I'a-
golo eftrinfeco anc, (perla 16. del primo) ¢ maggiore dell intrin-
fecooppoftoliarn, retto, perd fard ottufo anch’egli ; onde effen-
do ciafcunodelliduianr, & a n¢, ottufo, cioé maggiore diretto;
la fomma lore faria maggiore di dui rettis il che ¢ impof(sibile (per
la 13.delprimo.) Ouero fe an, pl'auerfario fuffepit cortadiar;
ancora I'angolo r,retto faria piu piccolodell’anr, perilcheanr,
faria ottufo,maeflo a nr, gionto ad anc, fanno quanto dui retti
(perla13.del primo) ondeefflendoa nr, maggior di rettos 'an s
che ¢ il reltante fino & duiretti, faria minore di retto,& peroé acuto;
ma




maeglié eftrinfeco del tridgoloarn; & perd maggiore dellintrin
{eco oppoftolir rettosondel'dgolo acuto faria maggior dlret o;il
che ¢ impolsibile ; impofsibile dunque € ancora, chealcunaretta,
quale dall’a, arriniallaretta b ¢, poffa effer piti breue della ppedi-
colare a r; E che alci’altra retta,che dall'ifteflo pico dato partédo
fi, arriui alla medelma detta ppoflta; non pofla effere vguale d det-
ta ppendicolarear fiproua cost; Se per 'auerfario alcun’ altra po
niamo Yaan; potefle effere egnale alla ar; allhora neltriangolo
arn ;didui latiar, &an,eguali( per 'anerfario) liangolir, & n,
fopra allabafe (per la 5. del primo) (ariano egualifralorosmalr,
& rettos perd anco I'n, fariaretto ; Ecpercheliduianr, &anc, fo
noegunali 4 dui retti (per 1a 13. del primo ) eflendo I'vno anr, ret-
to, ancora I'altro a n ¢, [aria retto, ma egli é eftrinfeco del triango-
lo rettangolo arn; & gmc:'n"} m;{ggiure dell’ intrinleco Uppﬂﬂﬂii s
che & retzosonde il retto farebbe maggiore del retro (ouero'efirin
feco [arebbe eguale all'intrinfeco oppoftoli, eflendo ciafcuno def-
firetto) il che ¢ impolsibile ; non ¢ pofsibile dunque, che alcun’ al-
trarectadall’ a, peruenente alla bc; fia eguale, ne minore della p-
pendicolarear; perilcheella fard la breuifsima.

COROLLARTIDO.
Di qus [ comofce , che quando da vn punto datey ad vnalinea pro-
pofta fi tira vnaperpendicolare, ellaéla distania, chefi trouna
dal punio dato alle linea propofia .

PROPOSITIONE . SECONDA.
Duando due lince rette fiano equidiianti fraloro ,le linee, che

P,qr:m.:’ry;' dalla prama arrianine perpendicolarmente alla fécon-
da, faranno anco perpendicolari a detta prima

" Tano leduerette mn, & cd, equidiftanti, & dal punto a, fe-
gunato nella prima; fiatirata ar, perpendicolarcalla leconda,
pots £ W cio€ che facci gliangoli all' ¢, retti,
o o Sidice; che lailtefla ar, ¢ anco per-
: pédicolare alla prima linea m n: cide
=3 che _g]l 3515_;;[)][:'1'.“' a, fono ancit’qcfm
rettt . Perche feellara;non ﬁzflr:'p-
pendicolare alla m n; ne feguiria, che dall', tirando vna perpendi-
colare alla m n, ella andaffe 4 terminare altroue, che ina, hor vada
fe pofsibile ¢in & che cosiatr &ntr, (arianoangolirerti, & nel
A 3 trian-
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eriangolo rettangolorta, chehiillatota, allungato inm, ango
loram, eftrinleco (perla 16.del primo) (aria maggiore del retto
rt 2, intrinfeco oppoltoli,& po faria oteufo , ma li dui angolira m,
&rat,infomma fono egualid duirerti, onde eflendo I'voo r a ms
maggiore diretto, cio¢ ottulo, 'altro reftite r at, (aria minore del
Paltroretto,& poacuto ; pilche egli faria minore dell’z ngolortas
che éretro p Pauerfario:Et confiderato il triangolo rettigolorra;
perchelangolo rat, acuto (aria minore defl’ rt a, retto ; ancora il
latort, oppoftoall'acuro faria minore dell’ra, oppofto alretto.

Hora dal piico t, tirifi vna perpendicolare allaretta ¢ d; & fia la t o,
quale di necelsira peruerraallacd, diqud dal puntor, cioc verfo
d ( poiche in r» nonpud andare, cioé effere la iftella tr perche
allhora l'angolo trd, [ariaretto , ma eghic partedell’ar dscheé
retto anc'egli per il fuppofito , & gli angoliretri fone fra loro egua
li per commune concesfione ; pero la paree faria eguale al tuteo, il
che ¢ impo(sibile. Ne frar, & ¢, pud

i, ~ andare, poniamo inu, fegidola a v,
p pontamo ins, pche allhora nelcrian
N o . L] :I.'\.||.--.- .t - .
¢ J golettosurs effendo I'angolou, in-
-__-."-..l-""- I--L-‘-_'I” A Sl S5 1 s
W ¥ trinfeco retto , egli verria ad effere

eguale all'angolosrd, cheanc'egli
€ retto; &eftrinfeco oppoftoli, il che ¢ impofsibile ¢ per la 15, del
primo.) Etperche le due rerte mn, &cd, fono equidiftans: dal
{uppofito;leduear, & to, perpendicolari alla ¢ d, faranno egnali
fraloro,& _p:rht::‘[’znguiﬁ ar d,erettoal trolua parte, & pero mi-
nore di luifard dentosciod minore direrto, & pominore dell'ango
lo retto t or,ondenel trizg.to rsreteagolo,pchel’angolotrosacu-
to ¢ minore del r o r,rerto,ancora il lato to{oppoito all'acuto ) fa-
td minore del lato r t{oppofto al retto)pilche ancorar a,eguale al
lato,fard minore della medefina linea r t;cioé r r,{ard maggiore di
ra;madifoprafi puoeffarc,efler minore dellaifteffara: onde la
rt, [aria & maggiore , & minoredella ra; il che ¢ impofsibile , po
canco impofsibile quello, da che quelta impofsibilita i dedurria,
civechear, perpendicolare alla ¢d, non fia anco perpendicolare
alla mn; gli ard dunque perpendicolare, che ¢ quello, che fi vole-
N a pronare.

PROPOSITIONE TERZA. _
Se date due lince rete equidiffanti [f birino da dus diwer (i punti
sclls prima due perpendicolars alla fcconda, allboralaparee de!
fﬂj.-'}'ﬂ’i-
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ld prima livea intraprefa frai dwe tevmini delle perpe nditc ﬁfﬂrn
Jf.rer.caf egnale ﬂffdﬁﬂrr* aclla féconda linea intraprefa fra ol als
1r7 dut termini aelle medelime perpendicolar: .

k_; Lano ledueretre equidiftanti ag, & cq, & st la primaa g
7 fanc fegnatilidui punti a, & rydalli qualialla feconda cq, fi
tirino le perpédicolari
ﬂ ac:&rs,qualiperlae-
quidiftanza delle linee,
e fardno eguali fra loros
. & faranno anco angoli
Lt rettico laag(perlafe
¢ t v i conda di quefto.)Si dis
ce, che ancole due a r,& ¢ s, intraprefe fra eflfe nelle due equidifta-
tifaranno egualil’ -..-;-.3 all’altra : Perche fe non fufleroegnali, Pvna
faria p'u lunga dellalera, hor fia, fe pofsibile ¢, pittlungalacs, &
quel piti | 1 facci L:f:.,.L icre da vina banda ; ponmamo dall 5,&r3 st
fiche per 'aduerfariot csrefti egnalead ar» & tirata laa ty cialcu-
no delli :H‘EDH cat,tar, parte del retto a, {ara acuto;hora dal }"Eh-
tot,allaag,fitirt la pet 11{““{.""Cﬁr.ll.'t tu,quale dinecefsita cadera
frar,&a,(cheinrnd| uc.}cff.rfnpr:nJ e l'angolotra, retto, (a-
ria ]_.'J'itr{' dell’sra, r::rm & a luieguale (efiendo gliangoli retti
egualifraloro ) cioé la].u"l.“:, faria egualeal tuttosche € impof(sibi-
le. Eroltreall’r, poniamo ino,n onp [1:::.'-(1',;1'{‘,!1“:il'du last,po
niamoin x : percne confideratoiltriangolo x r 0, che haueri a il la-
torosallungato in gl .ir'IP*nn~?u=”:.L'hlj feco,eflendo retto, (aria
e*'naim“:irac*'ﬁ x 1t 0sche ¢ retto; & intrinfcco oppeftolis il che €
impofsibile ; Et per lamedefima canfa non potrd caderein a,ne ol
treall’ a:) UH df} crche au, parte diar, ¢ minoredieflaar, faria
ance minore dic t> pofta dall’aduer(ario egnale alla 1r, E rpm{.n{:
tu, ¢ egualealla c 2, per la equidiftanza de elle line e, & eflendoefla
tuperpendicolareallaag, €anco perpend licolare allacq(perla
feconda di quefto ) con rb{‘!’&tI lidui triangel aut.tca; perche
li due latiat, tu, deli’ vno fono eguali alliduilatita,ac, del-
I'altro ;ma labafe na, l..ri;;; minore della 5}::1-'» ¢ t;ancora J'angolo
a t u, contenuro J.-z dettidui lati defl viio faria minore dell’angolo
tac,contenuto da detti {uoi u:]J::us -f.ﬂrmll altro ( per la 2}.1.1‘5‘!
primo)& perciol'atc reflante ' varettout ¢, laria maegiore del
tawsrellantedelrettocaw. Horariratalatr, & LUJ.JLE'."I.':I,‘F]. 1] fri-
angolotar,&ancol’ atc,che per'aduerfario sl primo lator a, d|
I'vno
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I'vno & eguale al primo lato ¢ tsdell'alero, & il fecondo at;al feco-

dota;mal'angolo tar,contenuto dalls duilatidell’vno € minore
dell’angolo a t ¢, contenuto dalli dui lati dell’altro, ne {egue(perla
2 4. del primo) che la bafe tr, fia minore della bafe ca ;cioechela
linea ¢ a.fia maggiore della tr,& percio anco cialcuna delle duetu,
& sr (egualealla ca) faria maggiore della medefmatr; Onde nel
triangolo rettangolo tur ; perche tu, faria piu lungaditr,'ango-
lo trusparte del retto ur s;& pero acutos oppofto ad u t pia lunga,
faria maggiore del tu riretto,oppoftod tr, lato pit cortoscioe I'a-
golo acuto faria maggiore del retto , 6 vogliamo dire la partetru
faria maggiore del tutto, urs, egualealtur, ( percflere cialcuno
dielsiretto) il che é impofsibile; Ouero confiderato il triangolo
rettangolot s r, perche s r, faria piulunga ditr, 'angolo rts acu-
to (che é parte del rectou t s ) (aria maggiore del tsrretto; ilche
¢ impofsibile ; Impofsibile ¢ dunque, che le due rette a ry& ¢ 5, po-
fte fra le due perpendicolaric a, & rs,fiano ineguali fra loro,& pe-
&0 [aranno eguali.

PROPOSITIONE QVARTA.

S¢ [opra a due linee retse equidiitanti cada vnaretia,come fi Vé-
gli, fegandole ambeduc ; [ dui angols intrinfeci formati da vna
mede[ma parte gionti infieme [aranno equali a dui angoli retit;
Et di pise U'intrinfice fuperiore dall'vnia parte fara cguale all'in-
prinfico isferiore dall'altraparte;Et ancoracis ifcuno dells eftrin
Jécs fara eguale all’ intrinfico oppofiols dalla medefmaparie .

(;; I chelarettaa c.feghile dueequidiftitian & nm; ina,& ¢

O f dice, che la fomma delli dui angoli intrinficida vna medefi-

ma parte ¢ vguale d duiretti,&c. Per dimoftrarlodal puntoa,al-

Jznm, fitiri la perpendicolare an, che percio fard ancora angeli

retticonlaarsin a ( perla feconda diquefio) & dallaltro puntoc,

del fegamento, fitirialla ar Ia perpendicolarecrs quale fimilmen-
te (per fa feconda di quefto) fard anco perpendicolare alla nm, &
percio anco fard angoliretticonlanmj; & effe due perpendicolari

2 0, & c r aranno eguali fra loro; per la fuppofta cquidiftanza delle

rette ar, &nm; & di pit le rette ar& nc, intraprefe da dette per-

pendicolari a n, & ¢ r»fardne eguali fra loro(per la antecedente ter
za propofitione: ) Onde nelli duitrian golirettangoliare, &<na;
itre lati dell'vno fono egunaliallitre lati loro corrifpondenti del-
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FPaltro po ( per la ottaua del primo)li angoli dell’vno (ardno eguali
alliangolia loro corrifpondenti del-
B 4 I'alero, ciocrac- ,.tLE!ILd—,ﬁI‘Ld;X
e : adnac.x;marac, & naccontengo
d 1_'1{\ . noO vn retto nar, cioc fono egnaliad
: ~ 3 VD retto, peroancorarac, & rea fa-
Y T W r2nno.eg guah ad vnretto .ﬁn&!tgnun_
2 tolil’angolorettorcm,la soma del-
» a~ .;ElL.lﬂ’n:!liillf.;-TL"hf\.IC[l‘JI:I.‘ilE-'
; - Ja 1ale d duiretti ;mali tre angoli det
ti fono quanto li dui intrinfici deftri
14 . rac,&acm(percheacmdafeée-
e n gualealliduiacr, & rcm fue parti,
© in che egli ¢ dinifo , che lo contengo-
ne intieramente) pero li dui intrinfici deltri detti fono eguali a dui
retti; Et perche tutti quatero liintrinfict cioe lidui deftrr, & 1 dut
finiftriin fomma lono eguali @ quarero rettr ( perla 1 3. del primo
d’Euclide ) effendo gia li {um_.Ll.etrnalt a dui retti, ne fegue, che
li dui finiftri fiano ‘1JLLJL[HE ali 4 dui alerivetti, che & il reftante
delli quattro recti detti; Ouero pcrtiu. Pangolonca- ¢egualeall’
rac-,&qfto rac-,inflemeconl'nac, "'i'.\.Ultu.l ONO VI FELto I a My
ancoral'nca-co'nac,xfieguagliardno ad vnretto,onde ﬁic,tuh
I'angoloretto na gila s.E:rms(an.-r}quitnjl..u...u gacsconl’ nm)
cio€ li due intrinfici finiftri (ard qudto dui retti.Ouero pche nc a-é
egualeadrac,-,giontoli comunemente il g a ¢, la fomma delli dui
nca,& gac,merinfici finiftri fard eguale alla fomma delli duirac,
& gac,maquefta ¢ egnale 4 duiretti (perla 13 del primo d'Eu-
c!fdc“- peroanco la fomma didectidui intrinfici Gniftri fard eguale
3 doireter. Et quanto alli angoh coalternis di ﬁi;i s'¢ dimoftrato,
chc aq*}.ura L-ﬂtrinl"uult[l:r}Ju'wnmf ¢ egualeall'dgolonca-,
intrinfico finiftro inferiore . Quato poi .i]g:lt.:f.hn'tﬁ‘.ll’]‘:r-{}ﬂﬁ da
vhretto, & :;..g.l x ;ma da v’ :{.r“} retto.& da vnaltro x, ¢ anco co-
perto 'mca, pero quefio m ¢ a, fardegualealgac. Ouero, per-
chelafommadirac, & gacs¢egualed duiretti,& ancola fomma
dinca,&mca, ¢ eguale d 4;11.1:“{L,r35]'rmm g1a dimofltrato'rae,
da fe eflere eguale all’ n ca, da fe, ne fegue , che anco il rimanente
g ac, fardeguale alrimanente m c a ; £t che ciafcuno delli efirin.
fic1 ha egnale all'ancolo intrinfico « :pm}ﬂt}hu Ha med LIl]l,j_]"la_]_[t,
¢ facile da conofcere ypoichequato albar,egli é venale all’acm,
efiendo cialcuno diefsiegunalealgac, (oppc _.m.u al L-:.n';pcr 1l {ega
mento
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mento dellerettegr, &be (& perd & lui eguale per 1a 15. del pri=
mo)& coalrerno all’ me a) L’iftefo auniene dell’alero eltrinfico fu-
eriore g ab, nell’ effere eguale all’ altvo intrinfico inferioren c,
oppoftoli dalla medefima parte finiftra; Ft cosiancol' mco,eltrin
fico,0 elteriore,fardegualeall'ra cinerinfico,o interiore,& ' o e n,
e 4w algac. Et quu‘n-.iin laa c,fegdre fuffe perpédico
lare alla nm ; cioé che dall’a, punro dcl fegamé-
tonellz ar;tirando vna perpédicolare alla n m;
ella arrinaffe in ¢, cioé fufle la iftefla a c ; allhora
iy M |3 medeflinaac; (aria anco perpendicolare alla
ar (perlafeconda di quefio ) & percio cosiliangoliall'a,come 11
angolialc, turti far1ano retti; onde, & la fomma delli due interio-
rideftri, & anco la fomma dellidue interiori finiftri faria eguale a
duiretti. Etcost anco cialcuno interiore » 0 vogliamo dire intrin-
fico fuperiore da vna parte, faria egualeal fuo coalterno; o voglia=-
mo dire interiore , o intrinfico inferiore dall'alera parte. Et fimil<
mente ciafcano delli quattro elleriori faria egnale al{norelari-
uo , 6 cotrifpondente intrinficos o interiore oppottolidallamede-

fima parte.
Notifi, che 1a fuperiore propofitione e laiftefla, chela 29, del
primo d’Euclide » & ¢ dimoftrata oftenfinamente» per proprij
mezi s cioé fenza ridurre Paduerfario all'impofsibile , & non hd bi-
{ggnn altriment: del q;”'ntﬂ 'pf.‘{ttl:lll;ltu Pﬂﬂﬂ per J"--:"[I-.:i{]ll'tt" » 0 FI'iiT:G
principio, qualdice. Sidomandaeflerci conceflo, che fe vna linea
retta feeando due lincerette facei liangoliin-

a B 4 teriori-& da vna medefima parte,minori di dui
= retti, allhora le dueretre allungate in infinito,
effer necedlario , che concorrane ( cioc fi con-

— :ﬁ—ﬁ"""'q[ ciunehino infieme , facendo angolo) da quella
'E"f# r paric , niella quale gli angals interiori fono mi-

nori di duiretti. Erpercio eflo quinto pofiula-

to non & neceflario alla fua dimefirationce.
Notifi ancora ; ¢ he detto quinto poftulato, o cofain Euclide
? polta p petitione,0 primo principio fi conofce non hauerfi d pi-
gliar p tale,poiche no b le due parts neceflarie alliprimi principijs
che (ono ; L'effere noto al fenfo. & P'eflere indemofirabile; Anzi egli
¢ demoftrabile » & perci6 fi puo, o deue pigliare per propefitione,
come fi vede effere fatto in quefia Operetta, dovecglifidimofira
nella1z. prc}pmirin:m,diucndﬂ. Se due lincerette date fiano fegata
da vnaretta; & occorra schela fecmma delliduiangoli intrinficis o
voglia= -




vogliamo dire interni, dinteriorida vna medefima parte 2 mas.
!}\1'1 re s ominore di dut ::I,l‘t._’{i':].i rectl ;s Quero che Vinterno ﬂ,'I'--L':'.;r_r:.c
da vna parte fia ineguale all’ interno inferiore dali ales: parte ( che
fono enalrerni fra laro. ) Ouero, che Uellernn fiine nale ail'incer=
nooppoltolidalla medelima parte; althora le due rette date, farsn-

no now equidittanc trd loro; Eepia i 2uicinardno dalla banda do-
ue li dui angoli interiori groti tnlicine fono minori di dui reteic0) do
ue (cheél'ifte)l'iaceriore ¢ minore dell’altro interiore 2 lui coale
terno ; O doue (che pure € Uilteflo ) 'interiore ia minore d- IFefte=
riore oppoltolidalla medelima parte, Della qual propofitione,qnel
11 parte, che dice. Che I.}?I.!:]c_it'}-zi dusrerce date, ﬁ::&:c da 'l.-'-ill.i{-
tra retea s occorra,che liduiangali inceriori da vna medefima Dire

e ziontiinfieme (lano minori di dui retes; allhora ledue recci s
fiano non equidiftanti; ¢ (mediance la fuperiore quarta Bropofitio
ne) dimoltratas cost. Leduererce date, conditionate come dy e
pra, non poflono L‘ﬂ"crc{‘qu‘lr.{iiE:m:f iperche allhora ¢ perla quarea
diqueito ) di necelsica ;1a lomma delli dui angoli 1nteriori {ia vha
medelima partafaria r::f:‘t-.ﬂ_e_' a duiretti ; Licoalterni fariane Sty
frdloro; Et ['efleriore {aria eguale all' interiore oppofioli da voa
medelma parte; [l chetureo € contro il fuppofico.N& potendod
que eflere equidiftant fralore, {aranno non cquidiftanti,
voleua dimoltrare,

PROPOSITIONE QVINTA.

Se ﬁpr.r ad vnarettadata j:: tiring due perpendicolari eenaliy, ¢ /§
congtunghino con vnareitayclla fara equidificnte, o ¢ o

3 ) i
la data oppofi i, fopraalla quale flannme le duye perpendscelari,

guati vervanno ance adcffere perpendicolars allu dimea dcita,
she le congrunge infieme

itn=

come

Orra cs,data,fiano perpendicolariac, & rs, & equal; & fi
tictdr;fidice, cheellz {ard equidiftante allac s, & 3 lei eouale;
Perchesle ar, non fufle equidiftante d ¢ 5,]i faria non equid E'f?:u]ét‘:
_¥ &percio preli in I'vna d’eflear; idui diger

|, puntia, & rjefsi fariano nonegualméte diftan.
v tidalla. cs; perole due perpendicolari a.c.&
;’_5: che moftrano dette diflize fariano inegua-

: 1;ma elle non peflovo effere ineguali ¢ ponene
dofi clle dal fuppofiro egualy) pero manco ja ar; m:-fj.1 puo EJ{LJI:L:TG
equidiftantealla ¢5; glifard dunque cquidiftante ; & percio CT.“'
b

la {e-

e e
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1a feconda di quefto) ciafcuna delledue ac, & rs, chec perpen-

dicolarealla ¢ s» [ard anco perpendicolarealla ar; & percio I'an-
golo a, &.lllcnlawf;lu ry {ard retto, onde tirata cr, oucro a
s, & confideratili duitriangolirettangoli acs, & ars, cheh dut
Lm cas asy inl'vno, qucfruahailllnmc_ml ifpondenti rs, sa,

ell'altro ; ne fegue (per (1[1{.“0 » che qui fotto fi molirara) \.l,t: lal-
triangoli dell’vno fiano egualiallialerran *ulmr.J.'.Jcm,v relid-
telato ar, dellvno, al rLlh ite lato ¢ s, deli’aitro, cloc la linea
ar, alla cs, oppoftali; come i volea dimoftrare.

Duando di dui triangoli rfrhmga*'.t dui lati dell'vino, fono equalia 4
3 duilatilovo corrifpondenti dell altro,ancora il veflante lato dels
Lono fara eguale 4l ;fﬂ;m e lato dell' altro , & ciafcino dell: al-
#ri dui angoli dell'vno fara equale al fuo orvifpondente angolo
dell alrro ; & U'vm triangolo all altre,

ar. A \ EL11 dui:ﬁangn!_i rettangoli a
LS \,.J rs, & ARS, feliduilariconti-

‘-{I \ fs| H‘\\ néti'angolo recto dell vno fuffero egua~

vi——=¢ RL— § i a1l dui lati continenti I angolo R, ret«
to dell’alero ; ancora (per la 4. del primo d'Euclide) il reltante lat

dell'vno , faria eguale al reftante lato dell'altro, gliangolia glian-
ﬂn‘r,dL Mafiano ra, & as, t:'rvlu,m RA:; & AS; Sidice,che
anco RS, ﬁuaf'r*v alead rs. Perche {enon fuffero eguali, I'vio

{aria pia lungo dell'altro, hor fia per I'anverfario R S, piulungo, &

fi facci reftare dalla parte S, que:‘]-mmhv: eccede v s siche Rt

douenti per I’ aunerfario eguale ad rs; che percio nelliduitriang.
rettac.ars: & ARt effendo li duilati av, rs, conil fuo ango Jt}

I's IE»I.'H:Cl*ltd]lﬂ][liuﬂdtl AR Rt conilfnoangolo R, retto,

ne feguiria ( erTI 4. t{*‘lprl'ﬂf?_}(ht’ anéolabafe At, fufleeguale

allabale as, &perciofaria ancoegnale alla AS. (pofta c"u ale
alla as) onde nt]. triangolo AtS. lidyilati At. & A i -
riano eguali frd lorose peio li duiangoli A St,& AtS, arianocgua

li frd loro, ma I'AtS, elteriore del criangolo rettangolo ARG

che ha il lato Rt, allungato in §. ¢ maggiore dell’ ARt 1n-

teriore retto, oppoltolt, & percid ¢ otrufo ; onde ancora I’ Angolo

ABr,l".u[imruﬂn.l_rmlrrmngnlu ASty chehaillato S, allup-

gatoin R, I'angolo AtR, cheéelteriorcoppoftoall’A St, 1te-

riore, {aria maggiored’efflo A St, ottulo, cioé {aria ottufo anco
egli, maancoral'angolo AtS. ¢ottulo, peroliangoli AtR; &

AtS, fartidallalinea At, cadentefopraalla RS, farianoambi-

dui
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dui ottufi, 6 vogliamo dire, maggioriciafcun d’efsidiretto, & per-
ci6 in fomma maggiori di dui retti; il che ¢ impofsibile (perla 13,
del primo ) non poffono dunqueliduilatr rs; & RS, eflere ine-
gnali fra loro, & pero {aranno eguali ; & confequentemente I'ango-
loa, fara eguale all’A, l's, all'S, & I'vneriangolo all'altro .

PROPOSITIONE SESTA.
Se [Gpra a due linee retse date non cquidiflanti ff tirs vna retta che
fia perpendicolare alla prima ella non potva cffere perpendicolas
re alla feconda, an3t con la féconda fara angolo acuto dalla par-
te dowe le linee dare ff vanwo accoflando , & pere otiufc dall’ als
fra parte.

Iano leduerette date nonequidiftanti mn, & gp, &fala
partes dalla quale elle fi vanno accaftando la deftra , cio€ verfo

I'ns & p. Etcirata ar, chelefeghiambeduesellaconla mn, tac-
cigliangoliall'a, retti. Sidice ,cheeffa ar, conl'altra feconda g
o a o # p; fardliangoli ali'r, nonrett,
b '__"_'—”["' & fard acuto I'ars, dallabanda
; del quale le date non equidiltan-

tifiaunicinano. Perche feperl'a-
uerfario gli angoli all'r, fuflere
e retti, prefe rg, & rs, egual,&
tirate as, & ag» &conliderati
li duitriangoli arg, & ars, chefariano rettangoli per I'aduer-
(ario, & perol'angolo 1, dell'vno , eguale all'angolo r, dell'aliro
&liduilati gr, ra, continentil’angolo r» dell’ vao, alli dui lati
st ra, concinentil’angolo r, dell altro,ne (eguiria (perla 4. del
primo ) fabafe ag, douere efler’ eguale alla bale as; &glialeri
anaoli dell’ vno s d gli altri angoli d loro corrifpondenti dell"alwo;;
Onde ancora 'angolo mag, reftantedelretto mar, {aria egua-
leall'angolo nas, reftante delretto nar: Hora dalli punti s, &
g, tiraccad nm; leperpendicolari s 0, & gt & confiderati
duitriangoli recrangoli soa, & gra; che dipiu I"angolo saos
dell’vno faria eguale all'angolo gat, dellaltro,&illato as, del-
I'vno, allato a g, dell’altrosne feguiria (per 1a 26. del prinio d’Eu-
clide Y che ilreltance angolo aso, dell'vno fuflc'eguale airellante
ancolo tea, dell'alero, illato oa, allato ra, & ancora illato
s0, allato gt; ma so» & g che fono perpendicolarialla m
n; moftrane la diftdza della gp, alla mn, nelli duidierli pun-
B 3 g &
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ti g, & s; & perche [ariano egualisne feguiria, the @'p 3 & m w3
fuflero equudiitants, il che ¢ contro 1l tuppofico, & peroimpefsibile,
Unde J'.j]tau.blbl.'ﬂ;' ¢ anco, che ;“];..n“ are, & ar Ps fiano rerci ;
faranno dunque nonreits; 66 l'yno ottufoy & Faltro acuto, come fi
volea provare. Ll acutolard arp, ponendofis chele inee m n,
‘tf* § P> hooequiaiiiant fi auicinino verfo n; & p; allontanan-
aoliverio m, & g, (cioelupponendo; che g't, fia pii lunga di
ta; & ra, pulungadi so, cieécheil punto g» fia pindiftante
(:u'14 F““!. m_lr:, ‘che u._:p.fj i.l punto r, & il I"“"-“-"-'__I', f‘]-l‘I.l‘:IifJ-:*-"":':
dallaitieflarctta mn, che ilpunto s.) Perche effendo piu vicine
lercere date dallaparte np; che dall'alera, ne egue, che daefla
parte allungate clle inalmente occorreffero infieme formado ango-
m A " b lo ; hor poniamo mentalmente , che 10

il
L

occorrcfiein hy confiderato dalla det-
" ta parte deftra, lontano dalla ar, (per-
e pendicolare alla m n) quantofi yogli,
J,.-—' ¥ checosiledue ah, & rh; conla ar,
formariano vntriangolo ahr, del qua
leillato ha, fariaallungatoin m, ondel'angolo mar; elterio-
te d’eflotriangolo fard maggiore dell’ arh, interiore oppoftoli,
ciocl'arh; fardminoredell’mar; ma Pmar; ¢retrodal fup-
pofico ( ponendofi la ar, perpendicolare alla mn) pere l'arh,
mihore dilud, verra ad effere acuto, & il fuo compagno ar g, fard
ottuin, come fi volea provare. Querodeltriangolo a hr, confide-
ratollato hr, aliagatoin g 'angoloefteriore arg, fard mag-
giore dell’r a h; interiore oppoftoli, ma eflo interiore é retto,pero
I'clteriore; cioé arg, f(ard ottulo, & confequeptemente arp, [a-
rd acuto, che quello dalla partedoye Je date mn, & gp, none-
quidiftantifi vanno auicinando. Et quefto anco, da fe (fenza la pri-
ma (uperiore dimoftratione , doue firiducea I'averfario all’ impof=-
fibile ) puobattare d dimofirare oftenfinamente , che laretta ar,
perpendicolarealla mn; nonéaltramente perpendicolarealla g
ps poiche fi proua,che 'angolo ar p; deflroéacuto, & 'arg;
finiftro ¢ ottufo,

Ancora fi potria da principio dimeftrare 1a Propafitione totale
cosi. Sianole due rette date nonequidiflanti mn, & gp; quali
piafiavicinino dalla parte deftra np, & fopra ad effe harirata a
s quale fia perpendicolare in a, alla prima mn; Sidiceella non
poter’eflere perpendicolare alla feconda g p; anzischeconefla fe-
conda gp, fardangolo acuto dalla parte deftra np; douc le date
5 AuiCl=
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s"auicinano,& ottufo dall'altra parte,cioé fi dice I’ angt;-]'n ATpsel-
fereacuto, & I'arg, ottufo. Etperpronarlo;Da vn'altro punto
prr:ln n]]apnma m n, 6 dalla parte delira da a, verfo n; odal-
la finifira da a, verfo m, poniamodalla deftra, & fia 0, alla iftel-
{a prima mn, fitiri la perpendicolare os, dimodo lun ga,r.hc ar-
rinianco allafeconda gp; &fiache viarriuiin s, checosiledue
s 0y & ras perpédicolarialla mn; mo-
ftraranno ladiftanza dalliduidinerfi pun
ti r, & s, fegnati nella gp; alla m o,
quali due PE*i[‘?'E‘!‘I:uICﬁ"T.Ei ra, & so, fa-
rano lnce,n:t!nivprm iendofi che le due da-
te mn, & gp, fanononequidiftanti Et
di pid perchcﬁdlcctzl em.ﬂrhnu‘n{ 112 p.thc delira ;la deltra s o,
doue la diftanza € minore {ara |1"1Ef}rtl dellafinifira ar; horada
quelta ar, pu..m-!a, cominciando dall’ a, doue fd angolo retto
conda ma; fileghilaparte ac; egnalcalla os, &fiurila ¢ s;
& confiderate le duerette ca, & s 0, ambedue perpendicolarial-
lamedefima ao, &eguali fraloro, qualifono congiunte infieme
dalla cs, quetta ¢ss (perlas.diquelto) [ardequidiltante » & e~
guilcailadetta a0, & k.--F.J. a ¢, che¢ perpendicolare all’ vna
d’elle Lqmdmanu a0; 5'.!1‘;1.‘4.1{.'0!’3 perpendicolare all’altra cs,
(perla ».diquelto) cioe 'angolo acs, f(ard retro; & perche egli é
{.llu':ﬂrcdtlnl:{nl:,u]r.'im src, chehaillato re, allungatoin as.
egh {ara maggiore dell’ .llh,}f_rh".'! C IS, interiore opj »oftoli (per la 16.
dr.l primo d *Fucli de)cioclangolo crs, fard :mtmrc- dell’acsiche
¢ retros pero detto crs; fard acuto, ma quefto € 'angolo,che fd la
ar, conla gp; leconda delle duedate non umid ttanti, che pin fi
auicinanodalla parte np, defira; doune € queft’angolo,perd cono-
{ciamo,chela ar,noné altriméri perpendicolare alla {econda da-
ta gp; anziconleifdangoloacutodalla parte deltra), doue le due
date {i fuppongono auicinarfi, ottu{o dunque fard l'altro arg, fi-
niftro (perla r3.del primo) dalla qua!p'artfhm ira le duerette da-
te mnu.{mdliiautiﬁ allontanano fra loro.
Mm goleds ‘I.t fe nella prima linea m 1, hauelsimo pre
to 1l punto ¢, dalla parte finifira » dalla qua-
le le dueretre date mn, & gp, nonequi-
v [ diltanti i vanno allontanando, & da f:{‘.ﬁ}pim_
2 to t» alla mn, tiraralaperpendicolare tg
peruenente alla gp, in g; allhora, perche
quefta tg, fariapitlunga dellaar, (cficndo le duerette d.‘{;u.;::fx
d
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r;ljf:.mr: (dal fuppofito) dallaparte i finiftra, che dallza deflra) daeffa
te, cominciando dalpunto t, doneellafiangolorettocon la m
n, fi fegariala parte td, egualealla ar, c’»{tlrattla rd, ella {per
las. di quelto) {ar .J.t'.‘l"' uidiftante, & L‘L:l.3.1¢‘ alla at, per tlchelaar,
che é pe rpendicolat t::l|[1. at, {ard ancora perpendicolare alia 1 d»
(perla 2. di quelto) cioé 'angolo ard, fara retto, ondel'ar g.che
¢ maggaiore di derro retto ﬁla parte, [arad ottulo, & pero il (p6 com-
pazno arp. (perla 13.del primod’Euclide ) fard acuto. Lrce 351
conciciamo pure, che laretta ar; effendo perpendicolare alla m
1, non pud effere perpédicolarealla gp; anzi fa angolo acuto con
effa gp; dalla partedeftra p, doue le due date non e ]:'.'..nlt:ltm!l
auicinano, & ottufo dalla parte finiftra g, doueeclle i vanoallon=
tanando, il che é quello, che fi voleua dumoftrare.

PROPOSITIONE SETTIMA.

Se fopra 4 due reste date cada vnaretta ,che fie perpendicolare ad
ambedne e neceffario effé dwe rette a’a:c e/fer’equidifiats  fra lore,

(; Orra mn, & rp, date cada ac, &occorra, che cialcuno
' delliangoli all'a, &al ¢, liaretto, {idice,che mn, & TP,
rﬂﬂﬂ”l'hlh.il.r'l..lntlﬂ.l loro, Perdimoftrarlo,prefa cps & ¢ e-
M 4 gnali:dallipunti p» & r, alla mn; fiti-
r]hﬂ]ft*erpenchcnhrl pn, & rm;accio-
che liangoliall’m, & all'n, fianoretti, &
= fitirino ra, & pa, &confiderati lidu
e N F t fangoll rectangoll rea & pca, lidui
lati res car coilfuoangolo retto faran-

noegualialliduilatt pc, ca, c_nnjlﬁmﬂr‘_l_'_'{mh_‘:ll'.‘t'[h onde ( per
la 4.del primo) r 2, (ard ecuale alla pa, l'angolo arc, allapc
&lrac, al pacs onde cavatol’rac, dalretto mac, &il pa
¢, dalretro nac, liduiangolirimanenti ram, & pan, farany
no egnali fra loro, Ftncllid itHﬂul‘JLU]HETt"l‘r’-‘t It rma, & pna,
perche liduianpoli m, & a, dell'vno,conillato ra, {ono egua-
li alli corri F":(m-. entidutangoli n, & a, dell'altro con il lato pa,
ne fegue (per la 26. del primo d'Euclide) che il veftante angolo mr
2, dell’'vno, (ard eguale al reftante angolo npa, dell’altro; & del-
filati rms al pn; & ma, ad na; Onde il totale angolo mrc,
fard ancoeguale altotale angolo npc; Perchedunque rm; &'p
n; perpendicclarialla mn; dalli dui puntidiverfi r; & p> del-
kalinea rp; fonoegualifrd lorosnefegueschela rp, fia dacia-
{cuna
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{fcuna parte egualmente lontana, & perd equidiftante alla- mn, co-
me fi voleua prouare.Conofciamo ancora, che per la mede(ma cau-
{1 sperche fopra nps & ac, cade na, pe -[peniim]'i'c :ulamhc—
ducane fe ‘!.‘:,L]'t"' nps fiaequidiftantealla ac; Etdipiavedia-
mo , che fopra le dueequidiftanti mn, & rp, cadendo rm, &
pni perpendicolarialla mn, che elle faranno anco perpendico-
latialla rps & perciochel'angolo mrp, fardretto,ecosilnpr.

Cuero per dimoftrare la L:p: adetta propofitione s (i potria dire.
Sele duerette mn, & rp, nonfuflero equidiftanti, elle fariavo
non equidiltanti, & pero laretta ac, che é perpendicolare all'vna
m n; non potria effere perpédicolare all'altra rp, (perlaé.dique
fto) ma il fuppofito és cheefla ac: fiaanco perpédicolarealla rp's
pero non potrd a ¢, noneflere perpendicolare alla r p; ondene
anco potrd efla rp> noneflereequidiftitealla mn; glifard dun-
que equidiftante .

PROPOSITIONE OTTAVA.
Se fopra ad vna retta data cadane due perpendicolars ; elle faran-
wo equidiftanti fraloro.

q Orra alladata ac, fianole Lur'wrprm’.imhri as & cr
2 fidice elle effere equidi th.1.-t1 fra loro; Per dimoftrarlosfaccindi
cfie due perpendicolari egnali ( dalla piu lnnga fegando vna parte

'- eguale alla minore) & ha as, egualealla cr, &fico-
g (el 1.8 giungano b pl*rm r» & s> conlaretta rs, quale (per
’ la 5. di quefto) fard cguale; & equidiftantealla ac, &

IS SE—

a ¢ langol r, & [ mnmc:tl-mn'ltla ¢, & a, (per
la 4. :ln neft :U.:'JUL ‘un,:'urtr_w una delle due rette ca, & rs; {a-
ra perpe endicolare 4 ciafcuna delledue cr, & as; & peto ciafcu-
na delledue ca, & rs, (perilcorollario della prima di quefta)
molirara ladiftanza di er, ad as, nelliduidiverfi punti ¢ & ry
pr:-ﬁw’h cr; overo moftrara la diftanza d1 as, al]:t crs nelli
di HIJLU[ [‘L”‘-ti a» & s, pJLLJ nella as, m a efle Ca & 1S5, fonoe-
guali frdloro, pero ancoledue cr, & as, (perlaa, dn-ﬁni:innf}
fono egualmente diftanti, 6 equidiftanti frd loro,come fi vogli dire.

PROPOSITIONE NONA.

Sedueverte date ffano von fqurrf:;?adn & da v punto f gnato nel-

ba priimd y fi irs wnaperpendicolare alla feconda , ¢ dalpunte

dune
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dowe mella fecondu arviua effa perpendicolare , [ tivi vna per. ‘
pendicolare alls prima,quefi'vitima pergendicolare [fara pisk core
tadella antecedente perpendicolare ¢r andara fra {a antccedes
te, O quella banda, doue le linee date i Vanns anicinando,

[axo leduerette date non equidiftanti pg, prima, & mn,
feconda, che i vanno anicinando dalla parre g n, & dal punto
a, fegnato nella prima fiatirata a r, perpendicolare alla [econda,

1.pFays che f{}f]:-{'f]IL‘I‘.f.';-ﬁ]‘ﬂTlE‘I'I![J arnm, rerto, il ga
\ : 7 s fard acuto (per las. diqueflo. ) Hora dal

\- punto rs tirando vna pop ndicolare alla

" *"""j“' prima linea p g, ellaandara di neceisicd frd

$s a, & g, perche (oprala ilteffa ra, non puod

andare, che allhoral'angolo ra g, fariaretto, & di gid fappiamo
eglidonereellere acuto, ne frd 3, & ps pud andare, perche dicen-
dofi dall'aduerfarioella poterui andare, & arrinarui, poniamo int,
& pero ' angolo rta, cllererctto, ne {eguiria , che confiderato il
triangolo rettangolo rta, dellato ta, allungatoin g, Fangoloe-
ficriore gar, effer maggiore dell intetiore oppoftali atr; cioé I'a~
cuto delretto,il che ¢ inspolsibile.andard dunque frd a, & 2 (ciod
dalla banda della perpendicolare ra, doue le date non equidiftan-
ti fi vanno anicinando) & fia la rs, & cosi'angolo r s a, fard retto,
& percio magaiore dell’s a r, acuto, onde nel triangolo rettangolo
rsa, perchel'angolo a, acuto € minore dell'ss retto; ancora la li-
nea, o lato r S, oppofta all'acuro, fara pia cortadella ar, oppofta
alretto (perla19. del primod 'Fuclide) cioéla perpendicolare r s,
alla primalinea,fard pitt corta della perpédicolare a r» alla fecoda,

PROPOSITIONE DECIM A.

Sedue linec veree date non equidiflanti fiano fegate da wna verra, li
dut angolt inieriort dallaparee done le rerte date ff vanno anici
mando, g 1onts 1if'emeyctoe la fomma loro fara misere dr dut an-
goltrerin Etla formma dells dur angolt inteviors dall aliva par-
se, donele lince dave Jivanno allontanands fav d maggiore diduk
angoli vettis Ancora l'angolo interiore dalla parte , dove le due
retre date monequiaiflanit fi vanno autcinando | fara minore
dell'imtertore # (wi ccalrermo aall aliva parie cioc gellt coaltora
wi, minors faranno quells ,; che fomo datlua parte dosele date nem
equidifians i vanno Gaicinande , C maggiors guelli dall’alira
paree
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parte dowe le date ffvanno allontanande.Ee di pin ciafiano del-
li dui angoli interiori dalla paree donelereste date non equidis
flanti fi vanno anicinando 5 fara minove dell’ angols rj-i‘*;-r;a?rﬂ-';%
lat opp0; Ta dalla e .;"_l,r”i'rfpfi'hf ma dall’altra parte dome elle ,r.?
wanno allontanando aneervd il contrario, ‘ML_}.,J}E;: afcenn del-
I dui angoli interiori fara maggiore dell’efleriore oppoftols dalla
detra m defim parte.,
rra ledueretre date hmy, & rps> nonequidiftanti, anzi
vJ pii vicine dallabandadi mp, chedallabanda di hr, fitiri
a s, come fi voglisfegandoleambeduein a, & s. Sidicelidnian-
goliinteriori mas, & psa, cflere mj:m:-i didui
b\ ’ retti ; perche dal punto a, imaginand fr tirata vna
I‘\\_\,m perpend i|cc~l.1tcal.f rp; ella, 0 andara nel punto
s s-cioé (ard voailtelaconda a s, ouveropaflara
S ——9 verfolaparte © finiftea, & verfoldparte p, de-
f;\}-lf ftra; Seandara nel pato s, cioc; clie a s fia pera
Sy gelii: pédicolare alla rp, ella, althora (per l1a 6.d1que-
\\ﬁ\‘m !tﬂ}cnnJ’Jitr-lh“-*-' hms dnequidiftante alla r p;
£ 18 1R F,iu..ﬂm-lu;u ito H'apmt“ m, deltrasdoue el-
& 9 F fnon {ul-ml (tatift auicinano, & otm;mmllpa:
te hy finiftra s done fiallontanano ; cioel'angolo mas, {ard acu-
to, & peré giontoconilretto psd, la fomma (daquefta partede-
ﬂ:a,[_1{}L1f_“1|:[1{):1{’_’L"'Illt11“..l||f1 fi auicinano) ld.l.lm*:mmuduuuu,
& I'angolo has, fard ottufo; perd giontocon il retto asr,la fome=
ma (dalla parte liniftra, doue e non equidiftantifiallontanano)(a-
ri maggiore di dui retti. Ma fela per '"'-'.‘[‘ld!l:h|‘11t?.1”.'l rps p:utc 1=
d 'I'Il.d.';'l}}"l]ﬂl'ﬂ s vi";_rl'f'[‘i in ity Ginifirodall’ s, althoradal pPunta
s, fitirila s¢, perpendicolare allaiftefla vp; cheeflendo le da-
te hm, & rp, nonequidiftdti, anzi pitivicinedalla parte di mp,
ne {eguird dette due perpendicolari ta, & scs alla rp, eflere
ineguali:& piti cortaeflerela sc; Hora quelta sc, liallunghi{o-
pradal ¢, finchefifacciegualealla ta; & quelto f1a , che occorra
in" 1, ciod che sny fiaegualealla ta; &rtiefila na, qualé (per

la g diquefto ) [ardeguale y & equidiftante alla tss & perocilens
doran, &1ts equdiftanti; {egaredallaretra as; 1 ::!-;,_-. lonas,
fard eguale alfuo coalterno tsa, cioél'interiore lupériore deftro

all'interiore inferiorefiniftro’(perla 4. diquefto) mal'angolo ¢ 4’3,
rtedell’ nas, é minorediluiy péro {ard ancominore del tsa
vartedell’ na ninore dil erofarda .
ondegiontoli communemente 'angolo asp; lafomma deilidui
(..: CadAS &
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cas, & asp; (chefonoliduiinterioridalla parte defira, done le
due rette date fi auicinano) fard minore della fomma delli dui ts a,
& asp; ma quefta fomma e eguale adui recei ( perla 5 3. del pri-
mo d'Euclide) pero quella fara minore di dui retti. Etconfequen-
temente li dui aleriangoliinteriorifinifiri has, & rsa, chefono
il reftante dellideftri, fino 4 4. retti, {ard maggiore di dui recti. Ft
quando la perpendicolarealla rp, partendofi dal punto a, viar-
riuiin t, deftrodall’ s, allhora dalpunto s, fitirila sc, per-
pendicolare alla ifteffar ps che'eflendo le dare hm, & r p, non equis
diftdri, anzipia vicine dalla parte di m ps ne {eguird dette due pet-
pendicolari sty & tasalla rpyeflere inegnali, & piti lunga eflere la
sc. Hora da quelta s c; cominciandodall’ s, fi feghi la parte s 1, ¢-
gualeallata, & fitirila an, quale (perlay.
di quefto) fard eguale, & equidiftante alla s
t; perilche effendo quelte due equidilidtina,
& st, fegatedallarettaas,'angoloa sts fa-
rd eguale al fnocoalterno nas, maquelto
nas, ¢ parte del c a $:& percié minaredilut,
pero anco I"ast, fard minore délmedefino
€as;ondegiontolicommuneméte I’ m a s;la fomma delliduit s a,
&mas (che (ono liduiinteriorideftridelle hms & rp; feparedal-
laas.)fardminoredellafommadelliduicas, & mas;ma quefta
¢ eguale d duiretti (per la s 3. debprimo d’Euclide) pero quella {2~
rd minore di duiretti. Et confequentementela fomma dellidui an-
goltinteriori finiftri cas, & rsas fard mageiore di dui rerti.

Ancora fipuo dimoftrare quelta prima parte della prefente pro-
politione nel modo, chefegue.

S lsh il Seghi ar, le due date non eqnidiftanti m n,
=3 & tu, che s’accoftano verfo nu, guale ar, con

\f m n, dalla banda din, fard angolo retto, ouero
_Lr___.‘!'r"u ottnflo, oueroacuto.Se retto, althora l'altro in-

teriore deflro 2 r usfard acato (per la 6.di que-
fte') & percio la fomma diefsi dui interiari de-

ftiri nar, & ara, fard minorediduiretti. Se nar, fia ottulo, fe-

m P zm ghifeneilretto nags tirandoalla mns ina,la
: = perpendicolare a g, checosil’agu (per la 6.di
’4___ quefto) fara acuto, & dall’ r, alla mu, fitirila
: ¥ perpendicolare rp, (quale fard pid lunea della

ga) &l'angolo pru,{ard acuro; & perche g a,
&r p, fono perpend icolari ad mn, elle (aranno equidiftanti fed lo~
ro(per
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ro (perla 8, diquefto) onde effendo fegate da ar, I'angolo pra,
fard eguale al{uo coalterno r a gs & perchelafommadi pra, &
arg, ¢il pre, acuto,ancolafommadiarg, &rag, fardacu-
to, onde giontoli il retto na g, lafomma loro,coneflo retto, cioéd
nar, & ura, fara manco diduirerti; Ouero, perche fopra prs
& ag, equidiftanticade tu, I'angoloefteriore agu, acuto, fa~
ra eguale all’interiore oppoftoli pru; ma quefto é eguale alla fom
madellidui arg, & rag, (percheperlaequidiftanza dellerette
pr: & ag, fegatedalla ar, I'angolo rag, éegualealfvocoal-
terno pra, & qu:?ﬁn pra, conl'arg, compogono iltotale an-
goloacuto prg) peroancolangolo agu, acuto,lara egnaleal-
lafommadellidui arg, & rag; ondegiontoliilretto nag, la
fomma d'effo acuto conilretto , qual fomma ¢ manco diduirerti,
fard eguale allafomma di nar, & aru; cioe quefti dui angoli
interiori deftridelle mns & ‘tu, fegaredalla ar, faranno man-
eodiduiretti. Et quandolangolo nar, fiaacuto, allhora gion-

m 4 g m galelitantos chedonenti retto, cioe cirifi alla
TR mn, in a, laperpendicolare a p, hnchear-
\/ rinialla tu; & I'angolo apu, fard acuto(per

f____.-',_;--""'f" la-6. diquefto) ancora dal punto r, alla me-
y delma m-n, fitirila perpendicolare r'g, (qua-

le fara ["Eﬁ corta della pa) &Tlangolo gru, fard acuto; & per-
cheefledue pa, & rg, ;crpn.uhmiarl alla mn, {onoequidi-
ftari frd loro (per Iz 8. di quefto) & ﬁ:J.j.;rt' dalla ar, I'angolo gra,

(ard eguale al fuo coalterno par, &perdlafommadi gra, & g
ar, (ardeguale allafomma di par, & rag, ciocad vn retto,
onde gidroli gru, acuto,la fommadellitre gars arg & gru,
(che € quanto li dui interiori nar, & ura)nonarriuard,cioc fa-
raminore didut recti, Ouero thdnl angolo' nars fiaacuto,al.
hora I'a ru, fard acuto, o retto; 6 mm{‘o.k,;, actito, o rettosla lom-
macon nar, acutofard manco diduirecti. Se ottufo s feghifene
il retto gru, &

da! punto a, ti-
mdﬂmanmﬂfg}ﬂ.1l

— \ i la perpédico-
" . o lare 1[1.”*!...1 t s

Lt ¢ T 'E"':;f’—f'r 1 ﬂ?}*pﬂlLim&r.’i €.

2 q-lid['la"r{‘ allar
) &I'angolo pan, fard acuto,come!l'rgn; L'angolo par, iJ.—
ra eguale :t] (uo coalterno arg, &peroarg, con‘gar {ar 1n-
no t“tllll al pags ciotla fohma loro fard manco d"vn retto (el
L 3 lendo

e m———




endo pag, acuto)checowil grus retto faranno mancodi dui
retei, malitredettt gar; arg; Seilretto Bru; fono quanto li
dut.nar, & aru, (perche aru, comprende ilretto gru, &
I'ar g, comefuepartitotali) perilchéficonolceelsidui nar, &
‘1> cflere infomma manco diduiretti » come (i volea dimoftra-
re.Freconfequentemente inciafcun modo lialtridui mar, & tra;,
witer10ri dalla parte doue le date nonéquidiltati fi allontanano fra
loro, faranno in fomma pin diduiretti.

COR O L-ART &,
Di qus [z compfce che cju.r.ﬁm"ﬂ d'vn triangolo é JI:'?HHEJ?-'? valate [an
golo efteriore, che fi forma ¢ cqnale alla [omma dells dus 1nteriori #
wel triangolo oppofidli .

&

I} Ercur difopranella Agura quiricopiata hauendo prouato
I'angolo uga, effereeguale all urp, (perla equidiftanza
dellerette rp, & ga, fegatedalla ur, che uga, ¢angeloe-
+LF » “1 teriore; & pru, el mtf‘rrm:f‘p} oftu I1t! dal-
; | amedefma parte) & quefto nrp, allidui
> : gra, & arp, {uie P arti,che ¢ quanto adire
I o 7 ;1][1 dui gra, & rag, (cflendo rag,egna-
N1y d le al fuo coalterno arp, deilfeqmmﬂﬂt [1.r
p» &' gas fegatedalla ra)conofciamoscheancora Puga, fard
egnaleallimedefmi dui gra, & rag, chefono hiduiinterioriop-
polulimeltriangolo ‘arx g» che hail lato, r g allungatoinu.
Erancora fipotrd dimoftrare efla prima parte della fuperiore
propofitione in akromodo ; fe primafi dimoftrara la {eguente.

Di ciafeun priangolo, allungands um lato gual fivogli I angolse-
feraore fara eguale alla [omma dell: duisnteviors nel triango-
bo oppofisli .

. Ia deltriangolo arg, allungatoillato rg,in u, formando
7  Fangoloeiteriore (cioe fuori del triafigole )3 g ul»Si diceegli
effere egnale allafomma deHidyiinteriori ay & r, neltriangolo
uup.-:r’{tli ( che i'a]tminrf-ric‘rrc agr, (ichigma congianto, 6 com-
pagno a d.,LL oeltertore agu, ) Perdimoitrario. Allato 3¢, che
fi angolo con I'allangamento gu, dalla parte fuperiore a, verfo
labanda d’ v fitir IH pL[pf[]d.Lu]Jr: am; FErdal punto. r, che
¢ Valtraeltremitd dellato.allungato per g5 in u, {iticivoa per-
pendi-
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ptnd:cnlarc alla am, &fiala rp; Ondeeffendo ciafcuna delle
duerette rp, & ga, perpendicolari alla am; efleduerette fi-
" ranno equidiftanti frd loro (perla 8. di quefto) & percheelle fono

f{*ﬂﬂtﬁ:dﬂ.ﬂa ruy 'angelo agus.clieriore, (ard egualeal prg, -
terioré oppoftolid alla iftefMa parte. . Etanco, perche le due equidi-
ftanti rp, & ga> fonofegatedalla ar; Fangolo rag, farae-
guale alfuocoalterno pra, ondegiontolicommunementel’args
alla fomma dellidui pra, & arg, &pero altotale prg, farg
eguale la fomma delli dut vag. & arg, interiorineltriango-
lo ,ma al medefimoangolo .prg, ceguale l'elleriore agu , pero
eflo agu, fard anco Lﬁ]tr:saualt alla fomma dell detrt dau interio-
rias & [1:ﬂ:iapcrpcndlmhn,Lnr:d.alpunm a, fitiraflealia
ags fuffela ar, altrolatodeltriangolo gar; cioéyche Fangolo
a , interiore fuffe retto ; allhora dal pa.mtc:r rs tirata, olmaginato
eflere tirata dalla parte fuperiore la rp, perpendicolarealla ra;
pure nel medefimq meodo fidiria,cheeflendo rp, & ag, perpen-
dicolari alla medefima ar, elle i"nnfaeqnicijﬂwt: fra loro:y & che
percio eflendofegate dalla -ury I'angole agu; ¢ egualeal prg,
& ancoeflendodegate dalla ar;. I’ JHH;I:} pras ¢egnaleall’a;on-
detuttolangolo prg; &pero Fagu;. fara eguale, & all'as &
all’ ar g, ciocalla mmmidnlhdmmtm lori a, & ry Etfelaper-
pendicolare, chedal punto a, fi tirafle atlato a'g, paffafiedentro
del triangolo,ciad; chel'angolo rag» fufle ottufo ; allhora ad effa

perpen=
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perpendicolare ; paffante dentroaltriangolo; & allungata quante)
occorre fitiridal punto r, laperpendicolare rh, & queftadalla
parte fuperiore , cioé da r, fiallunghi alquantod beneplacito , &
fiafinoin p, cheall hora confiderate pure hp, & ga, perpen-
dicolarialla medefima ah, elle faranno equidiftanti frd loro , &
effendo fegate dalla ur; l'angoloefteriore agu; fard eguale al-
I'interiore oppofloli dall 2 medefma parte pru; Ancora le dette
ducequidiftanti rp, & ag, eflendo fegate dalla ar; I'angolo
gar; fardeguale al fuo coalterno pra; onde giontoli commu-
nementel'arg, iltotale prg, &perdlo, d Iu] eguale agu; c-
fteriore fard eguale alla fJommadellidui gar, & arg, interiori
0ppnit|h y comic {1 voleva dimoftrare .

Si puo anco dimoftrare I'ifteflo nel modo feguente.

Del tridgolo ar g, all Llrlgartlxn!dm_-.pr*mmw:: I'rg, in u, for-
mando I’ an:nlm efteriore a gu; fidiceeglida (e eflere ¢ goaleal-
li dui interiori del trian golooppoflili gar, & gra; giontiinfie-

< d .. mc‘,Per-mui;ra!.m.Sc:p:al.t rgs latoallun-

2N - gato quanto occorre  f1tirino dalhj unti ry &
/\ @, le perpendicolari re, & gnj; & anco dal
e g punto a, oangolooppoftoli ;la perpendicola-

re at; quales¢caderddentrodeltriangolosd

ful lato deftro ag; ¢ fulfinifiro ar, o fuori deltriargolo dalla
parte deftra , & dalla finiftra : Cada prima dentro delti aanﬁ,ﬂ]ﬂ > SH
labafe, olinea rg, in t. Frconfderate leduerette at, & recs
perpendicolarialla rt, elle farannoequidiftanti fid loro; onde ef-
fendo fegatedalla ar; Yangolo o, fara eguale all’ o, fuo coal-
terno ;i Ancora confliderateledue gn, & va; perpendicolarialla
tgs ellefaranno equidiftantifra lora, & perche fono fegate dalla
ag; I'angolo- fard eguale alfue coalerno-, onde turro 1'angolo
2, ovogliamo dire rag, [araegualeallrduiicra, & nga; &
giuntoli communemente l'angolo %y la fommaditutto !’ a,con I'x,
cioé¢delli duiinteriori a» & r, nel tirangolo rag; fara eguale
allitre: cra, are, ‘& nga; maallidui cray & art; che for-
manoalretto crt, éegnalel’ nguo (o percleglidretto, ¢ perche
confiderare ledue rette re, & gnjiperpédicolariallaiftefia rg;
& pero equidifianti frd loro, 1cfbatcddli.1 ru; "angolo ngu; e-
fieriore é egualeal ¢ ru, interiore oppoftoli dalla medefima par-
te) peroad -;p.uitn Ngus, qmum!l "agn; & feneforma iltotale
clteriore agus 13 fomma,ciodq uefto 2 g uy ¢ quanto litre detri,
& pero quanto liduiinteriori gra» & ‘gar. -Cada hora la perpé-
dicola-~




37
dicolare, chedalpanto, 6 fommitd 2, deltriangolo ( oppofta alia

%’ an linea rg, d'effoallungata ) arrinia detta ba-
- fe s 6 lieaalin ngata  fullatodeftro ag, cioe

‘:’E"-F‘ fia vna lineaifteTa con il lato a g, ltid]t: per-
Y=y cio verrd d fare angoliretticon la ru; & fard

anco vnai LL!LLhnﬁanr.l:]uf!ia,th::dal,ruuru
g» fitirafle perpédicolarealla rg F:%.perc”]c,
, quefta ga, & la re, fon nptrpe ndicolari
- alla ru, ellefarannoequidiftant frd loro, &
eflendo fegate dalla ur, I'angeloeftrinficos o
efteriore uga, (che horae retto) fard eguale
all’ intrinfico, & interiore nppaf‘cc}h cru: Et

U anco,percheleiltefle equidiftanti ga, & rc,
!u.n.'}-::‘”u alla ra, I'angolo o, {ardegua-
leall’ 0. [nocoalterno; perilche giontoli com-
: 3 munemence Fangolo x, tutroil crg, & pero
d‘ ¢ S l'efteriore agun, fardegualeallidui o, & x,
J ovogliamodire gar, & gra, interiorinel
triangolo oppofti all uga; Ecfedall 2, tirawdo vna perpendica-
larealla rg, cllacaderdin v, cioéfia I'iftefin lato a r; & perd
quella iitefla linea, che anco dal punto r, £ clenaile perpendicolar-
mentealla rg; .tu..uhl:E:L‘r{;}.‘a:m*uﬁ&,ﬁ' gm perpendicolare
dlla medeima rg, in g, {arannoc ]:I]f.ll-....“i! frd foro, & fegate
dallz ag 11:1”{»!-:) a, (ardegualeallagn, fuocoalterno, onde
ﬂTra.JmlJmmm1-1::11Lnrc! I's 5.1]1 a, & r; interiori deltriangolo
{414 noegualiall rs & agn; matantoé!l ngu, quanto! v, pe-
roeflo ngu, con I'agn, & confequentemente tutto Icfieriore 2
gu, da loro formaro), fard eguale alla, & Iy Interiori nel trian-
golouppo =t.u.:1m=ti. Wieme, Et quando dal punto a, tirddovpa
ptl"l‘u...'lt.(‘aIlI’f.‘-l”H. v g clla cada buori delcriango mpmn.tmﬂ dal-
la partedeftrain d, sa I’ allungamento gu; allhora confiderate
leducrette cr, & ad, perp Err.hmi.m&]u ru; &ptl‘é::qi_udi-
ftanti fra loro, fegate daila ra, fidirdl angolo cra, eflergegua-
le alfuo coalterno dar, & giontoli communemente 'arg, tutto
il ¢rds retzofarz Cbll-.l]t_u.ll.ldlll dar, & arg, &peroanco I'n
gd, retto,egualeal crd, fard cfn:lalc'i’f"nuci.-.i ni dar, &
arg; Horaconfiderate le dus rerte gus & da; perpendicolari
alla ru; & pero equidiftantifrd loro, fegate dalla ga, Fangolo
nga, fard egualealfuocoalterno dag, ondedall’ ngd,recole-
uandol’ nga, fua parte (& reftard ' a g d) & dalla fomma delli dui
arg, &

n
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targ, & dar lemandoil dag, partedel dar (& feltard gar

& arg) ilreftantedavna banda fard egnale al reftante dall’ .r.]l:la-
cioe il folo : ngolo agd, chee efirinfico, o efteriore del triango-
lofardeg mlLﬂ lidui gar & arg; che {ot u!ul,hru.hu;tw e
rmuupm;[u]lme lotriangolo. Etfelaperpendicolare dall 2, ti-
rataalla bale;olato :11[u!1“dtﬂ del triangolo cada fuori del triango-~
lo dalla parte finiftra sy poniamo in d, LEnp;" Roallungata la gr,
da efia parte intftra r» quanto bifogna accioel .t}tn’h riceucre
detta nc’ﬁr:ndluﬂzur: ad.) Confliderando le dueretre da, &‘rc,
p:rpm‘clihn.:trl alla du, & peroequidiftanti fra loro, i-; ate dalla
ar; fivedrd I' angolo d ary effereeguale alfuo coalterno cra, &
gionto all'vna p-.u'L: Fadr, &allaltratl crg; rettl, frd !'.;: 0 tgua-
li> lafommadellidui rad, & adr, fardegualeallafommadells
dui cra, & crg; ciod al torale ar g (intrinfico neltriangolo) da
loro compc i‘tn,u dinnouod ciafcuna bada gionto communemen-
te I'angolo gar, lafomma davnabanda, cio¢litre angoli adr,
rad, & gar, che¢ qu.noa{ lire liduiangoli adr, & L,.:ld (per-

cheil qad, comprende in (e precife lir .lu; & gaft, ) {ard egnale
alla fomma dall’ altra'bandas cioé :Nn uiinteriorl arg, & g Lu,&.
perche all angolo ga d, cegualel'nga, (fuocoaltern uncdch'm:::

o

gn, & da, 1w:,|-c: licolarialla d o & p-_tnu-mdm.‘.ti fra loro fe-

gatedalla ga) & alfadr, rettoéeguale I'ngu; retio, ne fegues
che anco la s trm:zdnqt efti dui na;m:& ngu, & peroilt '-}t.t]'l:ilbu,
efteriore ( del umnr“}lu_} daloro formato , fiaeguale alla {fomma
dellimedefimidui arg, & gar, InttflbLh']”lI»..l-.l['l“'-“[}{']ﬁ*]'l-.}ll il1a

Che ¢ quanto occorrea diunoftrare . b

COROLLARIO.
Dille cofe dimoffrate fi conofee , chelitre angols di qual JZ voels
triangolo gionti inficmic, fono in fomma quante duiretis.

Erene {apendo, che I angoloelteriore (allungatovn lato,
qualfi vogli) ¢eanale all dui interior .(}}"[‘IDEILL i 't perche ef-
fé efleriore con ."x"r'i:r-f: j'1;“1-"f'.n_ congiuntol fuoco MPagno ¢ fem
pre in fomma eguale 4 dui angolirecti ( perla 13.delprimo d Eu~
clide ) ne fegue , cheancora lidi ]III]-.{‘HL:r.antlEm‘lEﬁd vitimo in=
teriore , cioé tutti tre li interioris fono medefmamente eguali 2dui
E:J;rnll reeti .,
Quero, perche | !:'_-:i_;.?_'_,l"j nel triangolo ar'gy ) prefa per bafevn
lato,o linca d’eflo (opra qila ]LPDHE{.ndt“ dentro del tri ango-
l|l._.l'-..'|..i.
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lo vna perpédicolare dall'angolooppoltoli, & fia il lato r gy & dal-
I a, tiratalila perpédicolare at, &ancodallipunti 1, & g, ter-
mini d’ ela bafle rirate ad effale perpendicclari re, & gn; per-
che delle due partidell'angolo a, la tar; ¢ egualeall’angolo cra,

&eflo cras con I'art, finiftro interiore {o-

& 2\ ™ praallabafedeltriangolo arg, propoftosco-
/ J \; pongonoilretto crt; fappiamo » che ancora
-0z : = Jetto arg, finifltro conla parte finiftra rat,

% § Jdel]‘angnlm rag, viene ad eflere egunale ad
yn’angolo retto : Similméte 'altra parte deltra ga € dell’ angolo
rag, "¢ egnaleall’angolo nga; & ::ﬂ_q nga, conl agt, deltro
interiore fopra alla bafe del propofto triangolo arg; compongo-
no il retto ngt; perilche w:dmr:ﬂ; che ancoradetto agr, de-
{tro con la parte deftra gat dell angnh} rag; viene ;lltir.:ﬂ_crc e-
gualead vi'angolo rt‘ttﬂ:?“df—’ Lueeo I'angolorag, Fun liduia rg)
& agr; cioc litre alngc:r}._l deltriangolo propolto vengono ad efle-
re eguali 2 dui angoliretti. : s

Hora pdimoftrare 12 fopradetta prima parte della decima pro-
pﬂﬁtiﬁllfs mediante la flll_ﬁt‘l:‘!ﬁi't y 1 Pﬂtrﬂl L,?}I'L“. .

" Ecut ar, ledueretce datenon equidiftiti pg, & qn; che
O fiaccoltanodalia partredeftra gn; Sidice,che la fomma del-
{i dui anooli interiori deftri, ciog d;l.”lil parte cin:rr:l-:‘:lle s’accoftano,
i minore di dui angoliretti, Perdimeltrarlo. Dal
ouero dal punto r; alla pg, fitirilaperpen-

dicolare rt, &fiacheellaarriuialla p g,

. f' 1/ g in t, dallabanda finiftra da a, &allho-
; / n f2 confiderato il triangolo rettiagolo atr;
;4;'/ delqualeillato ta, €allungato in g; {a-
_‘If:’r S premo, chel'angolo gar, elteriore d’el-
{o triangolo ¢ eguale alla fomma delli dui

atr, & art, interiori oppoitili, onde giontoli communemente
I"angolo nra, la fomma delli gar, & nra, fardeguale alla
fommadellitre atr; art, & arn; ovogliamo dire alla fomma
dellidui atr, & trn, (ponendoil trn, invece dellidui art,
& arn, fueparti, che locompongono totalmente ) ma la fomma
dellidui arr, & trn, € minorediduiretti; percheeflendo atr,
retto, il trn, € acuto(perlaé. diquefio) perilche ancola fomma
dellidui gar, & nra, interiori deftri dellelinee date non equi-
diftanti fard minore diduiretti. Etfedalpunto r, tirando vna
perpendicolare alla p g, ellaandafle dalla bandadeitra dall’a, cf.
D lendo

gionti infieme, €
punto a, alla qn,
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fendola rt; dell'altra figura rincontro ; allhora cofiderato il trian
Aok g golo atrs rettangolo, che haillato at,

¥ 2/ allungatoin g; l'angolo gtr, efteriore
\,..Hﬂd flo, fara {gualcaiiidm interiorl tar,
ﬂ_,_,_//{'“‘ & tra, onde gionto communeinéte I'an-

ki golo trn; la fommadellitre tar, tra,
& trn, &perodellidui tars & arn, (ponendo 'arn, inve-
cedelli tra, & trn, fueparti)fard egualealla fomma delli dui
gtrs & trn; mala fomma di quefti ¢ Inallcﬂdl duiretti (eflendo
il gtr, rettodalla conftruttione, & peroil trn, acuto (perlaé.
di quelto) perilche anco la fomma dellidui tars & arn, interio-
rideltridelle date nonequidiftanti anicinirifi dalla detta parte de-
{tra [ard minore diduiretti. Etfedalpunto r, tirando vna per-

¢ e » pédicolarealla p g, ella viarrinafiein a, cioe
! II Z chelaifteffa ﬁ:_ﬁamc ar, rufle perpendicolare
i T alla pg; allbora, pf:rche(pcr las. d:qutf‘u}
7 eflendo I’ ﬂl:“ﬂ‘lu gars retto; 1’ arn, {aria acu-
i to ( 1n}ﬂ{31ﬂnnamiuf1 dal fuppofito da quella

banda deftra le date nonequidiftanti ) chiaramente fi conofce I
fommad’ L[uduldtmn]r gar, & arn, ciocdvnretto,& d'vno
“acutos eflere minore di duirerti. Queroquandola ar, fia perpeIt;
Pt dicolarealla P& (cio Lad via delle duedate 1.6
l g nidiftanti) cioe 'angolo gar, reito, allbora
_/-'ut d-L]} unto a» alla qn; tirata yna perpendico=
q.- ¥ lare (quale pt“].l,r;r dlmu.ﬂuirr ard angolo ga
r, cioé cadera dalla bandadefiradal punto r, doue Ifnuntqm#
diftanti i auicinano, & {ax :i}*il:cﬂ" tadella ar) &fiala am; che
I'angolo amn, {ard retro; & eflendo efteriore del trian E:U]D arm,
che hd illato r m, allangato in n, fard eguale alla fomma delli
duiintrinficioppoltili ram; & arm; ondegiontolicommune-
mente 'angolo gam; che €acuto, cioé parte delictto gar; la
fomma da vna bidasche ¢ dellitre arm; ram, & gam, & pe-
rodellidui arm, & gar, (ponendoil gar, invece delle (ue
dueparti ram, & gams, cheprecifemente lo compongono ) (a-
rd egnale alla fommadellidui amn, & ga m; maquefia fom-
ma ¢ minore diduiretti, perche I'vno amn; éretto, &1 altro
g a m; ¢ acuto ; perilche fimilméte la fomma di quelli gar,& arm
interiori deftri delle date non equidiftanti fard minore di dui retti.
Maancora facilmente fi potrd concludere 13 veritd della iftefla
prima parte della decima propofitione ; cosi,
Perche
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Perche e due date nonequidiftanti pg, & qn; fegate dalla
ar; fivanno auicinando dalla parte gn, elle fi confiderino,6 ima=
2 ginino, allungate
quanto bifogna ,
";n;cir}chr: auicina
dofi pia diconti=-
nuo finalméte co
corrinoe fia fup-
pofto il concorfoin b. Onde confiderato iltriangolo bar, & vno
de’ fuoilari ba, ouero br, allungatoin p, oueroin g, (oucro
illato ars allungatoin s, oueroin t) poniamoil ba, in p,ne
(ecue, chel'angoloefteriore par, (ia mageiore dell’angolo arb,
interiore oppoltoli ; Ouero percio chel'sa bs egualeal par, (per
la 15.del prima d'Enclide ) fia maggiore del detto arbs perilche
giontoli communemente I'angolo bar, la fommadellidui par,
& bar, ouero dellidui sab, & bars qualfomma ¢ eguale a
dui recti (per la 13.del primo) [ara maggiore della fomma delli dui
bar, & arb, cioéne {egue, chela fommadiquelti gar, & arn,
interiori deltrifia minore di duirecti; ma liquattro interiori in so-
ma {ono eguali d quattro retci,perd la fomma delliduireltiti par,
& qra; quilifono dalla parte finiftra , doue lelinee datefi vanno
dilcoftando fard maggiore di duiretti.
Hora, che I'angolo interiore dalla parte deftra , doue le due date
non equidiftanti fi fnppongono andarfi auicinando, fia minore del-
I'interiore 4 lui coalterno dall’altra parte, cioé che 'asp, fiami-

Ea £ nore dell’ ha s, ouero

£ ' m E A m chel'mas, fiaminore
dell’ asr. ¢ facile da

e ) I prouare; erche , {ape-

;.--"""""——FJ u gy i do gia per quello, che fi

¢ dimoltrato,che la s0-

ma delli dui interiori deftri mas, & asp, ¢ minore diduiretei;
& (perla 13.del primo) chela {fommadellidui mas, & has, ¢
ecualed dui certilenandoda ciafcuna d’effe fomme 'angolom a s,
commune , il reftante asp, davnaparte(ard minore delreftante
has, dall’alera; Et fimilmente, perchela fomma dellidui rsa, &
asp; ¢egualedduirerti, & pero maggiore dellafomma delii dui
mas; asp; minorediduirerti,leuando communemente da cia-
{fcuna somal'angolo asp; pereftardal’rsa; maggiore de!l’ma’s;
o vogliamodire!’ma s, minoredell’'rsa, dluicoalterno dallal-
. 3 tra par-
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tra p:‘trttﬁ iiftra. Nelmedefmomodo fifard chiaro, che cialcuno
delli dui angc Il interiori deftri, cioé dalla parte doue ledue date
non eat ";5: eifi vanno auicinando, ¢ minore dell’ efteriore 3 lui
oppollo 1-\__.;:,_ .mmjm apartt perche quanto all'm a s, interiore
fuperiore deflro, 12 fomma d LimmuI asp; €minore diduiretti,
& per ominoredella fommadellidu asp, & psas cheédeguale
d duiretti;onde lenando communeméte 'asp, ilfolo mas, in-
teriore fara minore delfolo psu, efteriore. Ouero, percke mas,
¢ minoredi asr, aluicoalternos fard anco minore dell’usp, e-
guale (perla 15. del primo) d detto coalterno asr; L'ifteffo fi di-
cedell’a s p, rifpettoal tam. Etche pordall’altra partefiniftra,
doue le date nonequidiftanti i vanno allontanando, ::m-‘.m:rl"amcn-
te auuengasche ciafcuno delli dui angoli interiori fia maggiore de!
Pefteriore n*wpnﬁﬂh dallamedefima | parte , pure ¢ facilmente chia-
ro, poiche quitoall’asr, egliconl’has, forma fomma maggio-
re diduiretti ( per la prima parte di quefia propofitione ) ma con il
medefmo haq. giontoil tah, fe m:{,nmpunciunmmmlutﬂl.a-
le 4 duirerti, & pero quella fomma ¢ maggiore di quefta, onde il
{oloangolo asr, interiore finillro, fard anco maggiore del folo
tah, t!h.i mrﬁf:mﬂm d lui oppofto.Et vel medefmo modo fi proua
Faltro has; interiore finiftro effere maggiore dell altro efieriore
finiftro oppoftoli rsu; che ¢ quanto occorrea dimoftrare.

PROPOSITIONE VNDECIMA.

Se fopra a due reste date, ¢fféndo tivata vaaretta,che le [eghi am-
bedrie , occorra , che la fomma delli dui angoli tnteriors da vna
medefima parte fia eauale a dui angeli retts, Oucro che linterio-
re [uperiore da una parte fiaegnale all'interiore inferiore dal-
; a.t':m partescioe al fuo coalterno ; Omero che l'efleriore fra eona-
le all'interiore ﬂ‘ﬁ(tii'ﬁjﬂf: dalla medefima parte ; allboraé neceffa-
riosche ¢ff¢ due rette date fiano equidsflanti fra lore.

) Ercus, fele duerette date non fuflero equidiftants frd loro,
elle fariano nonequidiftanti ’ma nonequidiftanti non poffo-

no effere , perche allhoras per la decima di quefto, connerrias che la
fomma delli dui angali interiori da vna medefima parte fuffe mag-
giores0 minore di dui retti. Er che l'intrinfico fuperiore da vna par=
te fuffe ineguale all'intrinfico inferiore dall'alera parte, cioc al fvo
coaiterno, Etche t"elteriore fuffeineguale all’ interiore oppoitoli
dlld
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dalla mcdef(ima parte, il che tutto ¢ contro il fappofitn'; nor poten-
do danque le rette date, effere non equidiftanti, faranno fra loro e-
quidiftanti, come fi volea dimoftrare.

# Notifi, che 1a fopradetta vndecima propofitione dimoftra I'i-
Q [teflo, che i fd nella 27, & 28. del primo d’Euclide.

PROPOSITIONE DVODECIMA.

Se due lince rette date fiano [Goate da vnaretta, ¢ occorra , che la
Somma dells dui angoli interiori davna medefima parte fia mag -
giore, o minore di dut angoli retsi,0ucro che lintrinfico f[uperio=
redavaaparre fiaineguale all sutrinfico inferiore dall altra par
ze (che [n0 coalterni fra lora, ) Quero che U'efleriore fia tnegua-
de all'interiore oppoflols dalla medefima parte 5 allborale due réza
te date faranno non equidifiants [faloro ; Et piu fi anicinarana
70 dalla banda done I dui angols interiori gronts infieme [ono
wiinori di duirerts , O dowe (che ¢ Uifleffo ) Lintrinfico ¢ minore
dell'altro intrinfico ¢ interiore 4 lui coalterno, O done [ che pure
eliffeffo ) Uintrinfico ¢ minore dell cffrinfico oppoffoli dalla mg=
defima parte .

) Ercuce leduerette date, conditionate, come fi dice,non pof-
{ono eflere equidiftanti, che allhora ( per la quarta diquefto)

di necefsitd , la fomma delli dui angoli interiori da vna medefima
parte {aria eguale d duiretti; L'interiore {aria eguale all’ interiore
dall’altra parte d lnicoalterno . Etl'efteriore faria eguale all'inte-
riore oppollolidalla medefima parte ; il che tutto € contro il fuppo-
fito ; Non potendo dunque eflere equidiftanti fra loro » faranonon
quidiltanci, come fi volea dimoftrare, Et chele due rette dates pin
fi auicinino dalla banda , doue la fomma delli dui angoli interiori €
minore diduiretti, fi pud dimoftrare, cosi. Eflendo lerettedate
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C _43: lidui angoliinteriori rte, & nct, davna medefima parte
deftra , minoridi duirerti (che cosi li dui interiori fintfei faranno
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magaiorididuirerti, poiche tutti quattro liinteriori fono fempre
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egnali 4 quattro retti ) fi dice » che effe due rette date pitl ﬁaufcinaf
nodalla parte deftra ; perche accioche li dui angoli interiori deltr
in fomma douentaflero egualid duiretti, ftando fermo il fuperiore
rtc; conuerria aggrandire l'inferiore ten; aggiungendoli quel-
lo, che manca alla fomma loro per arrinare a dui recti. Etftado ter-
ma la linea tes conuerria tirare dal punto ¢, vnaretta,checonla
tc, formafleangolo tanto maggioredel rcns quanto bifognafies
& percio effalinea datirarfi paflaria difotto dalla cn; horfiala
cu, (chefitrouariatirandodal ¢, vnaperpendicolare cs, alla
ar, &dal ¢, 4dquefta ¢s, laperpendicolare cu) &davnpun-
to fegnato indetta cu; poniamo dall'u; ficirila perpendicolare
ue, alla ar, quale verrd d fegarela cn, pofta frd cu, &isn &
fia il fegamento in x, cioé fcrivafi x, nel punto del fegamento;
perilche la parte xe, d'effa (ard pit cortadellatotale ue, & per-
cio fard ancora piticorta della cs, egualealla ue, (cheeffendole
duerette st, & c u, equidiftanti frd loro (per la 7. di quelto ) per-
che fono fegate da sc, che fiangoli retti con ciafcuna di loroscioe
che & perpendicolare d ciafcuna diloro) & le ¢s, & ue, perpen=
dicolarialla ar; & percioanco perpendicolarialla cu, (perla
a3.d i quefto) moftrando la diftanza dell’ voa all’alera,& effendo el=
fe diftanze eguali frd loro ( per la equidiftanza dettadelle st & -
cu) conuerrd,che cs, & ue, quali moftranoeffe egualidilian-
ze fiano eguali frd loro ) perilche pit vicinaéla mn, alla ar, in
x, chein ¢; Ondeellefi vanno auicinando dalla parte d’x, cioe
dalla parte deftra , come fi volea prouare . Etconlequentemente f1
vanno allontanando dallafinifira, poiche c¢s, diftanza finifira é
piti liiga di x e, diftdza deftra della inferior linea m n; alla (uperiore
ar; nelliduidiserfi punti ¢ finifiro, & x, deftro. Ancora,che
fe duerette date fi vadano auicinando dalla parte doue lafomma
delliduiangoli interiori ¢ minore di duiangoliretti, fi puo proua-
recosi. Seleduerette date » & gid prouate effere non equidiftanti,
& che percio neceflariamente da vna banda fi avicinano, & dall’al-
tra fi allontanano ; nd fi auicinaflero pit dalla bida delli angolimi-
nori di dui recti, elle conuerria, che fi auicinaflero dall'altra ; ove la
fomma delli dui angoli interiori viene ad effere maggiore diduiret
ti, & fi allontanaflero dalla banda ( & fia la deftra ) doue la fomma
delli duiangoli inteiiori ¢ minore diduiretti. Mala fomma dells
dui angoli interiori dalla banda doue le linee non equidiftati fivan-
no allontanando ¢ fempre maggiore di duiretti ( perla 10.dique-
fto) onde efsi duiangoli interiorideftri, in vn'ifleflo tempo fariano
minoris
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minori, & maggiori di dui angoli retti, il che ¢ impm’s{bile, impof-
fibile¢ dunque, che le due rette date non fi auicinino da detta parte
deftra, & percioda effa parte deftra doue la fomma de’duiangolr
interiori ¢ minore di duiretti, i andaranno aunicinando ;andando
allontanandofi dall'altra , doue la fomma de’ dui angoli interiori é
maggiore diduiretti. Etquantoalli angoli interioricoalterni. Se
nelic due rette date ar, & mn, fegatedalla tc, occorrerache
I'angolo rtc, mtrinfico (uperiore deftro,
fia minore dell'angolo tcm, intrinfico
inferiore finiftro & lui coalterno ( ouero
___ p cheil ten, intrinfico inferiore deftrosfia
4-“'""-‘#_& minore dell’angolo atc, intrinfico (upe~
riore fintitro 4 luicoalterno ) quefto anco
ci :11-’}1'1r:1r;h=:]'1e effe linee (gid conolciute non rqm tiftant: per can-
fa della inegualita dldcrtla.wnhcn.ﬂ'm ni) piu fiawicinaranno da
detta parte, doue 'angolo € minore ; perche fecosiall' rt ¢, mmo-
re comeal tem, dilui maggiore il imagini giunto, Ul ten; la
fommadellidei retes & ten, chefonoliinteriori da vina mede-
fma parte deltra, fard minore della fomma dellidui tem, & tenj
ma quefta lomma ¢ eguale a duiretti (perla 1 3. del primo d Eucli=
de) pero quella di detri dui interiori deftri (ard minore di dui rettis
'C!ndt_[.u la prima pa rtr:{lltlrlc‘ta]‘rrﬂ*‘-r‘;ﬁl nes aia dimoftrata, ne
fegue , che dalla medefima parte deltra le due fi.itL ar, & mns fi
vadano anicinando, & dall’alera allontanando. Et fimilméte,quan-
toall elteriore, & interiore eppoltolidala medefima parte ; fe (a=
premo; che l'angolo interiore rtc, fia minore dell’ elteriore icn,
oppoftulidalla medefina parte deftrasoncroil ten, del gtn, pu-
re coicluderemos che le due date ar, & mn, (gid conofciute non
equidiltanti, percanla dellainegualita di detti angoliinteriore » &
elteriore oppotti da vna medeGma parte ) fi vadano auicinido da
dctra parte deftra ; perche effendominore il ten; del ger; (e co-
s1all’ vno, come all’altrofi giunga mentalmentetl cer; lalomma
d’effo, col ten; fard minore s che la fomma d’effo , col gtr; ma
lafomma,col gtr; éegualedduirettt, perolafomma,col ten,
fard minore diduiretti ; & perche quefta fomma di ten, & ctr,
comprende li duiangoli interiori deftris ne fegue (per la prima par-
te gid prouata di quelta propofitione)che da cila parte deiira le da-
te ar, & mn, fidenano andare auicinando » & andart allonta-
nando dall'altra parte finiftra
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¥ PROPOSITIONE DECIMATERZA.
Se fopra i due retie date, fi tirino linee feganti , la fomma delli dut
angoli interiors da vna medefima parte , che fard vna ﬁg.:amf
con le due date, fara cquale alla fomma delli dui angoly interso-
vi, che dalla medefima paree fara qual fivogli altra fegante con
e iffeffe due dare .

E le duerette datefiano equidiftanti; perche qual fi vogh ret-
ta > che le feghi, fd la fomma delli duiangoli interiori coneffe
date, da vna medefima parte eguali d dui retei fempre (per la 4. di

i

: dﬁ“’?’ 79//,? 7

\ 4
S o G N el e
M.N_HH : f /} \\ ““'x{‘}{xf
__.__,.,-w:"\;:f'fﬂﬂfI :,r’:x-""'f1<p Tt < iy
A 7

quefto) é chiaro quanto (i propone. Ma fe 1e due date fiano non e-
quidiftanti; poniamo mn, & gp, fegateda ar, & mg; pro-
uaremo quanto {i propone ,cosi. Tiratele perpendicolari go, &
rs, all'vnadelle date, dalli dui punti del fegamento nell’altra,qua-
li due perpendicolari faranno equidiftanti frd loro (perla §.dique-
fio) & percio la fomma delli duiangol deltriinteriori aog, &
ogry che fil'vnaconle duedate, fara egualealla fomma delli dui
angoli interiori purdeftri nsr, & Srp; che fil'alera’con le iftel-
fe due date (eflendo'aog, dafeegualeall’nsr, &logr, all's
rp, perla4 diquefto. j Perche poi 4 quelli fieguagliano lidui s
mg, & mgr; interiori fatri dall’wna fegante conle due date dal-
la parte deftra , & 4 quegl’ altrifieguagliano lidoi sar, & arp;
interiori fatti dall'altra fegante conle iftefle duedate dalla medefi-
ma parte deftra (& il tutto per quello, chefic dimoftrato nella pri-
ma parte della decima di quefto ) ne fegue » chela fomma delli dui
fattidall' vna [cgante,fia eguale aila fommadelli dui fattidallaltra
legante
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fecante da vi ' iteMapaste defira conle due date. Frcnnfr“ 1ente

mente Lo (lomima dellidui angoli, interipri fatti da "m te finiftra
conle due datedall’ ‘..-‘!'I..l:lL"”J.I."l[thdL';Iiu.l nlhl, fankl Ll...,]llkl.I.J!I’]-
teriori fatei dalla medefima parte finiftea conle due date dall’altra
{‘r u\: nte, '.'”1‘ hie, Lﬂ"‘-] quel [‘ come LJ‘u'L].al EHH'-"" il TLH-U“-E{IL“[ d{.;Lll

4 qQuUatira J.E_-’.;ﬂ-i retti .

PROPOSITIONE DECIM ’!'LOJ.-" ARTA.
§e quante f: ‘woglino rette lince date f1ano equidiftants ad vna iffef-
‘ie Fr:j‘f:f!?’ﬂ',:')ﬂj?f‘c lle faranno equidifianti [Jra lore,

Ia f:'-.lj‘rn.nr{.:‘ﬂ‘ date ab cd, equidiftante ﬂafﬂi“rﬂ}‘ﬁﬁ'ﬂ p; S
) dice elle effere equidiftanti fra loro. Perche Imaginata vna ret-
ta perpendicolare ah.a.i:rupmu, & quefta allungata , finche [eghi
cialcuna delle date ( imaginate
i i anco elle allungate, (e occorre-
. biE T @41, finchela }ulpxl,dru;hlq alla
B NENE Mk | b prop ofta le pofla ;Lt—a.{. )& fia la
.: |I I'S; L”.’L per la fecon da di que-
|
.
|

. ¢ fta }fard ancope p-:nd:m.me;
Hen e :;'i;l'il'un;l delle date ; onde ( per
d—— =L . lafettima di queflo ) ciafcuna
1 L delle date s fara equidiftante 2
cialcuna altra d’effe datescioé |a
a, a cialcuna delle altre, fimilmente la b, a ciafcuna delle altre,& co
silac, alla d>& d quante altre equidiftantialla p» {i trovaranno.

PROPOSITIONE DEC \Iﬂh(.l_‘_%’ll'\l TA.
Problema, ouero ‘ME: atione.
Da vn punto dato , tirare i redta cquidifl unte ad vma reitapros
pofta s che nﬂ:.rjnm Arretso con a m.ﬂ; w0 dare , ciod tale | che
i Jﬂﬁfﬂfﬁf () raigld phid i'ff..'f',ﬁf e!{; v Termnine delia propoil
g 10 o tirand, della p :
ella mon fi vnifia per il diritto conla propojia, mafacci ango-

f.:l Cl b:; [

I“* AL punto a,d .'rv,[”!“.:!.m vna retta equidiftante alla pro-

pofta cr; Dac 1|I-nat|n|1wﬂ“"c1 icolarealla cr;
(allungando efla cry quando occor T-: , dimodo, che vi pofla ca-
der fopr: 'Ltttri}‘iu["ﬂ' wJ-.,:ﬂ:.L,L ogliamo dire,: uulut la pol=

{aellere [eg gata -‘u.dt:'tapupm licolare y&fiala as; Ecdal punto
E iliello

o T A



fiﬁ (fo dato a,fi tirl vaa pérpendicolare 4 queftaa sy d dalla parte fi-

niltra, 0 dalla deftra, come fivogli, & fialaau;

0 el £ ouerola at,qualea u,overoat; o vogliamo di-

: rela ut, fard equidiftantealla crs comefi vole-

= % 3 ua (perla 7.di quefto) eflendo dalla conliruttio=

e vha medefimaretta a s, perpendicolare,& al-

lapropoftacr, &alla au ; oueroat, & vogliamo dire alla totale u t;

O vogliamo ifll:"::'af'.t ut;f{ard equidiftante alla ¢'r, (perla 11.dique-

f:*ﬂ'} ¢ iicn-_}u cidlcuno delli angoliall’ a, & all’s; retto.& pero facen-

:}?.Ii:,ﬂfinﬂf-ﬂ! ;T‘-'_“ilflli:it];;r:fs'_ra s: & rsasinterioridellri ouerola
{omma dellidui nas, & cs a, interiori finiftri eguali 4 dui retti.

O Uero anaitro mode. Dal punto dato a, tirifi ynaretta ; come fi

vogls, che arriui ally propolta cr, & fiala a s, poidal punto ifteflo

LI ¢ a,dalla partedeflrafitirilaat;che ¢dlaas;fac-

7 ciangoloegnaleall’asc; finiftro, formato dalla

s 2 8,& s ¢ ; Ouero,poi dal paco iteflo a,dalla par-

b ¥ tefiniftrafitirila auscheconlaas ;facci angolo

guale all’ asr; defiro; formato daliaa s & sr; che cosieffendo li

d‘”flrf.%"{lii tas,&asc,coalterni; Ouerolidui nas,& asr; pure

coalterni (delle dueretteut, & cr, fegate dallaa s ; eguali fra loro ;

Iil ut,tirata, o che paffa per il punto a, dato, {ara (per la 1 1.di que-

o) equidiftante a)la ¢rs propofta.

l’_?::-:_rm'na."rn modo. Daldato punto a,tirata ynaretta, ccme

fi voglis che arrialla crs propolta, & ancoallungata difopra al

punto a, quantofi voglispeniamo inx 5 poidal puntoa, fitirilaat,

che dalla parte deftra con la a x, facci angolo egna-

'eall’ a sr,che dallaiftefia parte defira fa la a s, ti-

rata conla sr; OQuero (chereflulta l'iflefic ) poidal

punto a, fitirila au; che dalla partefinifira con la

# ax, facciangoloeguale all’ asc, chedallaiflefla

S p:irtf.'Iir1i!{raf".§!3as,timm conlasc;checosico-

iderate le due rette ut, & cr, fegate dalla x s, perche 'angolo eite-

riorexatdeltro ¢ eguale all’inceriore a st ;oppoftolidalla mede=

fima parte, Ouero, perche'angolo efteriore x a u, finifiro ¢ eguale

" a all'mtertore a s ¢, oppoftoli dalla medefima parte,

= lapremo (perla 11.diqueflo) cheleduveut, & crs

: fono equidiftanti frdloro. Etquando laretta sas

=y # non fivoleffe allungare dalla parte fuperiore a ; al-

-’ lunghifi dalla inferiore s, poniamo in n, & poidal

punto a,fitirilaa t deflra,checonlaas, faccil'angolo t a s,deftro

eznale

-
L
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rgna‘r all'efteriore deflro rsn ; Ouero fitiri 12 an, finifira, checon
ia as, faceil'angolo uas, rl1]ﬂ[ﬂC"L‘!J1€ all'efteriore finiftro cc n;
che perla medelma caula fopradettala at, 6 vogliamodirela ut,
{ard pure equidiftante alla propofta cr. Ne € da dubitare ; chele
recte ua, & atnonfiano congiunte inficme per il diritto , forman-
dovnarettaut;cioechelaua, allungara verlo a, non fi vnilca con
laat;ouerochelata,allungata verf{o 2, nd fi vnifca con la a u;poi-
cheeflendo'angolox ar,egnaleall’asr, & 1'x aun.egnaleall'asc;

ancora la fomma delfi duix at,& xan; fara ecualealla fomma del=
Ihdutasr, &asc;maqueftaceguale 2 dui rr*tti f’"t;-- i;r. 13.del pri-
mod’ Euclide ) & pero anco queila fomma fard eguale 4 dui

retti; perilche (perla 14. del primo) Jedue ar, -h au;
{fono infieme conginnte per il diritto ; L'ifteflo
occorre nelli aleri "mdi fuperiori di
operare s chein ciafcun d’efsi
1a fomma dellidnian
ooli tas,
& uas, ¢ egualed duirerti

LAVS DEO SEMPER.
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DEFINITIO PRIMA.
f #2lti dats extra provofitam lineam reitam tndefinirg
Diflantia puniti d tra propojitam | em ind:
itudints ad ipfam propofetam reffam | dicitur effé ltnea re-
longitud ipfam propofi Lam ;
ta &r.-:m:if:rﬁgﬁ g s cﬂ'{ﬂ.&‘m’m.r A puniie aato peruenial ad reél am
Prfﬂﬂﬂﬁ'}gw,

S -_i'_:ji Xsmpyrr gratia, Propofita fitredta a ¢ indefinita
ﬂ (G54 longitudinis , fcilicet; vepofsit pro- p

1@l 7. {gdll ducid qualibet parte quantumbbet,
IE‘*I:‘_EE‘;{‘-‘I'! Etdato pun&o p, extra rectam ip-
s ({am ({cilicet quod non fit indireGum 4
ipfius linee s feu tali inloco fit ve produ&ta reéta propofitas tranfire
non pofsit per datum [?:thtftr.:m P ) Diltau:i:l: Ld'.c't'. punétidati p,
d propofitaredta ac, dicitur efle re&ta breuifsima, quz confiderz~
ta difcedere ab ipfo datopunéto p, perucniatad propofitare@am
ac, feuad ipfins re@itudinem.

DEEINITIO I1I.

Linearecta data dicitur ¢ffé eguidiflans reéie propofite in eodem
plano,grando a duobus dincrfis puncii adlibitam in dataredia
affumiptis, duilss recies brenifiime adpropofiran,ipfs fint ad in-
nicens equales, [eu manii. Quando indasareilalinea, dwobis
diwer(is punciis fignatis difl antie ab 1pfis punctis ad reFam pro-
pefiram fint equales. Sed nom equidiffantes dicentar , data, &
prapofita quando diflantie ip/a c;(ﬂ-m inequales . Et ipfe dus
reile, datafCilicet,Cr propofita, dicitur aliera alteri viciniores

Jeri abeaparte in qua diflantia reperiainr minor , & remsg-

trores fieri abea parte, in gua diffantia reperiatnr masor,

. Xsmprr1 grata. Linezrefiz, {cilicetdata a b, & propofits
cd, dicuntur effe zquidiftantes ad inuicem, quandoindira

a2 b, affumptis, velfignatis duebus dinerfis punéis, & fint a, & b,

8 ab ipfis ad propofitd ¢ d» du&islineis breuilsimis (femper hae

A L - ratione,vtipfa cd, ad quam ducendz funtdiGz
linex brenilsima intelligatur efle indefinica longi-
tudiniss feilicet quod viring; pofsie produci, quia

e do tspmﬁr_, vtlinex breuifsima, qua ibunt d fi:fce-

ptis punciis in data, ad re&itudinem ipfius propo-
fite terminar: polsintin ipfa propofita) & fint ar, & bs; iplx ad
isuicem fist zquales, {cilicet, vt equa longafit ar 2¢, bs,» qua

A

Mesamnin:

g
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oflendunt diftantiamab ab, induocbusdinerfispun&is a, & b,

ad re@dam cd, feuaddireGionemipfius ¢ds Sed quando ab a,

du@a linea brevilsima ad eandem ¢ d» ( quantum opus fit prodn-

&) & fic ad, &a b, duftare&tabrenifsimaad eandem cd, &

fit br, cueniat,vtreftz ad, & br, (oltéden-

__f___._!.'.._. tes diftantiasre@®= ab, adreGam cd, fenad

k 5 re@icudinem eius , in.duobus diverfis pundtis a,

\ m“‘:i;"i & b, ) fintad mnuicem inzqualess tunc rectz ipfa

L | ab, & cd, dicuntur effe nonzquidiftantes. Eg

ex diltantijs, feu re&is brenifsimis ad, & br, reperta mineri, fen

breuiori br, dextra, dicunturreétz ab, & cd, non rouidiftan-

tes, appropinquari abipfa partedextraline2 br, biéuioris.& re-
mouerid partefiniftralinez ad, 16ngioris,

THEOREMA I. PROPOSITIO L
85 4 dato puniio ad lineam prapofitam iwdefinia longitadinis 5 due
€atur perpendicularis , 1pfa perpendicularis evit linea omninm
breaifiima earum gue a puncto dato difcendentes peruenive pof-
fint ad redfam propofitam , nec aliquaalia recta, gue abcodem
Punile dato difcedens, peruciiiat ad candem vectam propofitam,
peterir effe equalis didle perpendicnlari.,

Y

ATvu fitpunfta a, & propofitare&a b, ad quam 3 pun-

¢to a, dudtafic perpendicularis ar; dicitur ea efle lineahre-
nifsima, qua @ pur@o 2. dilcedens peruenire pofsit ad rea bes
Nam fip(a brenifsima non effet (peraduerfarium)aliqua alialinea
efder bregior ipfa ar, &fit (1 ficripolsit) an, ideo in tridngulo
c redangulo arn, cum per aduerfariom [atus a'm,

fit breuius ar, etiam (per 18. primi) angnlus re-

¢tus .’ oppofitus reétx ‘a 0y eflet minorangulo”

anr, ideoangulus anr, efletobtufus, maior

fcilicet rectos fed eviam angulus externus anc s

(per 16. primi ) eft maiotinterno (ibioppofito arn, re@oy ideos
ipfe etiam erit obtuius yopm ergo quilibet duorum angulorn anr,
& ancg, fitobtufus) [cilicer maior re&o, fuinma iplorum efletma
ior duobus reétis 3 quodeft impofsibile ¢ per 13. p¥imi. § Velfi per
aduerfarium,re&a an, éfler breniorre®a ar ctiamangulus-r,
retus, eflet minorangulo anr, quamocbrem anr, effet cheufus,
fed angulus iple anr, fimulcom ane, conftituunt fumma =qua-
cm ducbus redis (per 13. primi) ideoexiftente angulo @n'e; ma-
10rire-
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jorire&@o.s tune anc, (quod el refduum duorumre®orum) eflec
minor reto, ideo acntns, fed ipfe anc, efl exterpus tridguli ar n,
& ideo maior interne r, re@o, fibioppofito » quamobrem acutus
ar:_'_'=|1:lu_f; ::!'T;;r ma 1OF Lo oy r*lmjd Etnpcnﬂaﬂ‘:flc IL"EJE 3 €T !’L.U_“r etiam 1’.'“ l'l'ﬂ-
pofsibile, veredta aliqua, qua d pun&o a, perucniatadre&da b,
effe pofsit brenior perpendiculari ar. Quodetiam nulla aliarectas,
quz ab eodem punéto dato difcedens pe neniat ad eandem reétam
propofitam pofsit efl¢ @qualis dictz perpendiculari ary ita proba-
tur . Siper aduerfarinm aliqua alia, & fit. a n, =qualisefle poflet
recte ar, tuncintriangulo arns duorumlaterum ars & any
zqualium (per aduerfarium) anguli ry & ns adbalim (per prima
partem quintz primi) eflent ad inuicem aquales, fed r, elt recus,
ideo n, erideflet reGus. Etquiadaoanguli anr, & ancs fune
zquales duob. re@is (p 13. primi) vino an r; exiftéte reo, alter €c
anc, effer reGus,fed ipfe anc, eltexternustriangull arn,ideo
maior interno fibi oppofite r, reéto, vnde rectus cilet maiorreio
(vel externus eflet zqualis interno fibi oppofito ambobus exiftenti-
bus redis ) quod eft impofsibile ; impofsibile ergo eft quod aliqua
alia reda du&taab a, pund&to, vigsadreCtam bc, Gitzqualis;neq;
minor perpendiculari ar; ideoipfa ars eritrecta breuilsima.

COROLLARIVM
Hinc manifeflum efty quod. FDuando a datopuniio adreilam pro.
pofitam ducitnr perpendicnlaris, ipfa eft diftantiayqua repersine
twicr punitum datum ; ¢ lineam propafitam .

THEOREMA II. PROPOSITIO IL
Puands duereiielinea ad inuicems [unt aquidifidtes, lines 4 pria
mna perpendicnlarizer perucnicies ad fecundam erunt etiam pera
pendiculares 1pfi prime o

(; Int duzredtz mn & cds zquidiftantes; &2 pun&o a, in
7 prima notato, du&afic ars perpendicularis ad lecundamsfci-
licet s vt faciat angulos ad s re&tos ; dicitur eadem ar, perpen-
dicularis etiam effead primi gneam

f il o o

o S T m n, fcilicet,quod angulietiam ad a,
St et funtrecti; Namfiipfa r a, nonefles

R P : perpendicularis ad mn, fequeretur,

Y ) P! i 1

quod fiab r, ducerctur redta perpen-
dicularisad mn, 1pfaalibitermina-
A 3 retur,
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r{a'r!:nmrﬁ_fn a; termineturergo fipofsibileeftin ¢, &ideo atr
AEEs effentanguli recti ; & in triangulo réctangulo rea, qt:{}d
Jrabetlatus £a, productumin m, angulus ra'm, externus {p:ﬂo
i 6, primi) eflet minor re&to rta, interno, fibi oppofito, ideo eflet
eufus, (ed fummaduorumangulornm ram, & rat, ef} 2quia-
s duobus recis, ideo cum vinusiplort ram, it maior re&os {ei-
icet obtufus, alter gui remanet rat, effer minor altéroredtosideo
scutus,quare iple eflfet minor angulo rra, quielt re&us peraduer-
{arium . Erconfiderato triangulo recrangulo rta; qnia angulus

{
i
i

rat, acutus,etflet minor angulo rtas, redo,;latus etiam re, quod
opponitur acuro efiet minus latere r'as re@o oppofito ; Nunc a
pun&o t, ducaturperpendicalarisad redam cd, ﬂ'l:'_t t 0y que
gecellario perucnietad cds dparte dextra pundti r, fcilicer ver-
- {us ds (in r, enim irenon portefts
* {cilicet non poteft effe tr, nam tunc

angulus trd, efletredus, fedipfe

elt pars anguli ard, quietiim cff

rectus (ex hypothefi) & anculire&i

funt ad inuicem zquales, ideo pars
#flct zqualis toto, quod eft impofsibile. Nec etiam inter v, & ¢,
are poteft, ponamusin u, {ecandore@i ar, ponamusin s, nam
tunc in pargo triansulo sur, cum angulus u, internus fitredus,
iple efiect mqualisangulo srd, quietiam eft re@us, & internns ipfi
oppofitus,quod eft impofsibile (per 16. primi) & quia ex hypothifi
duxre&z mn, &.cd, funtzquidiftantes;duz ar, & to, per-
pendicularesad cd, erunc ad inuicem zquales, & quia angulus
ard,eftredius,angulus tro, eiuspars,& ppierea minor eo, erit
acutus , {cilicet minor re@o ; ideo minor etiam angulore&o tor,
cum autem intriangulo re@angulo tor; angulus tro, acutus, {it
minor tors recto,etiam latus t o, (acuto oppofituin) erit minus
latere rt: (re&ooppofito ) quare ra, etiam (to, xquale)erit
minys eademlinea re, feilicer rt, erit maior r a, fed fuperius
probatieftiplam re: effeminoremipla ra, ideo rt, effec ma-
dor, & minor re&a ar, quod eltimpofsibile ; ergo etiam impofsiz
bile eft illad & quo hzc impofsibilitas deduceretur , feilicet quod
ar. perpendicularisad ¢d, non fitetiam perpendicularisad mu,
eiitigitur ipli mn, perpédicularis, @ probandum proponebatur.

_TH EOREMA IIL PROPOSITIO IIT.
D1 duabus reclis liness equidiyflantibus, fi 4 duobus dimerfis puna
e i

a ¢

H_:i




&is in prima fiznatis dacantur die perpendicidldves ad fecyn=
dam, tunc pars prime linee intercepia inter Anos Lerminos Pete
pendicilarium ,erit dqualis parts fecunda lines interccpia thie

ger alios duos terminos earumdem p:'rpf?:#.rfﬁ;r".f.l'mm.

3 Txr duzre@z zquidiftantes a g» & c q; & [uper primame
“J ag, fintfignata duo pun&a a, & r, a quibus ad fecundam
¢ q, ducantur perpendicolares ac, & rs, quzprapter zquidie
flaptiam linearum erunt ad ingicem zquales,& facient etiam Angu-
los re@os cum redta a g (per fecandam huius.) Dicitor quod duz
ar, & cs, interceptz inter ipfas perpédiculares cruntazqualesad
inuiceny; Nami i non effent zqhales, vna ipfarum efiet longior alee-
rasficergo fi polsibile et ¢, longior, & exceflusremancatabvna
parte; ponamus ad partem s, &t st, ita vtper ::a?urr[arl:'ﬁ t e,

A ] 4 o Vi remancat xqualis a ry

T & duda at, vterqyan

- ! gulori cat tar, pars
£

' redi a,erit acutus,nie
apun&ot, ad ag, du-
catur perpendicularis €

. 1 u, qué neceflario cadet
inter r» & a, (in r» enim cadere non poteft: quoniam angulus
tra, re&us, effet pars anguli re®i sra, &ipfizqualis (cumane
euliredti fintad inuicem zquales ) [cilicet pars eflet zqualis tatos
quod eft impofsibile. Necvltra r, ponamusin o, caderend po=
telt fecando sr, ponamusin x, namconfiderato triangulo xro,
quod haberetiatus ro, produdumin g, angulus xo g, exter=
nus cum eflet re&us, eflec 2qualis angulo xr o, quieft re@us,& in-
ternus ipfi oppofitus, quod eft impofsibile ; Eadem de caufa nd po-
terit caderein a, nec vltra.) Cumautem aws pars ar, fitminor
ipla ar, eritetiam minor re&a ¢ t> abaduerfario pofita zqualis
ar. Etquia tn, eftzqualis ¢a, obaquidiltantiam linearnm, &
cum tus fitperpendicudaris ad ag, eltetiam perpendicularisad
¢q, (perlecundam huius, ) Confideratis duobus ttiangulis ant,
tca, quiaduolatera at, tw wiius,funtzqualia duobus lateris
bus ta, ac, alterius,fedbafis ua, eflet minorbafi ct; etiam

angulus atwu, contentus 4 diftis duobus lateribus vnins effet mi-

nor angulo tac, contéto ab antediétis lateribus alrerius ipfis cor-

re(pondentibus ( per 25, primi ) & propterea angulus atc, refi=
duumredi ute efletmaiorangulo rau, guodeftrefiduum re-
i1 cau,

<

R
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&i ¢ a4 u. Nuncdu®a t r, & confiderato triangulo ¢t & £, & &

a t ¢ inquibus per aduerfariom primii latus, r 2, yuius elt qua-
le primo lateri ¢ t,alterius > & fecundum a t; ad fecundum. ¢ a,
fed angulus t a r, contentus duobus lateribus vnius eft minor
angulo a t ¢, contento duobus lateribus alrerius, fequitur
€per 24. primi) quod bafis ¢ r, fitminor bafi ¢ a, fcilicet quod li-
nea ¢ asfit maior linea t r, & ideo quxlibet duarum t v, & s r,
{(zqualium ¢ a) eflet maioreadem t r; Vandeintriangulo re&an
gulo t u r,quia ¢ wefletlongius t ryangulus t r u, parsreéi
u r s,ideoacutus oppofitus lateri u t, longiori, effet maior tur,
recto oppolito lateribreuiori t rs{cilicecangu’us acutys eflet ma-
iﬂrrf:&mﬁ:n(1icﬂ.muspnrs t r-wefletmaiortoto u r s;zJualis
t u r(cum quifg;ipforafitrectus) quod eft impofsibile ; Veltrian
gulorectangulo t s r.conliderato squia s ln.ﬂn..m giust r,an-
gulus r t s;acutus (quielt parsre&iu t s) effet !ﬂ.i.h..-a rectot s
r; quod eft impofsibile , ergo erit eriam impofsibile , quod duz re-
6z a r,&c 5 pofite inter duas perpendiculares ¢ 2,&T s,fint
ad inuicem inzquales, ideo eruntzquales.

THEOREMA 1V. PROPOQOSITIO LV.
8% fuper duas recias lineas equidifiantes cadat vnareciav chque
fecans ambas ,duo anguli interni ab eadem parte formai fimul
Sumpii erant equales duobus reclis . Et etiam internus [uperior
A6 Una parte erit equalis inizrno inferiore ab aliera parte . 11€
guilibet externorum erit equalis interno oppofite ab eads parse.

Ecta ac,fecetduas zquidiftantes ar,8nm; in a, & ¢, Dicitur
fumma duorvm angulorum internorum ab eadem parte efle
rquaJ?unnhqu reéis,&e. Ad hzedemon(iranda, a, puncto a,ad
rectam nm, ducatur rwpcnd-cuh ris a bs qua propterea faciet etia
angulos rectos cum reéta ar, ina (per fe cu.uiam huius ) & ab alte-
ro pun&o ¢, imfﬂ: nis, dicaturadar, perpendicularis ¢ r, qua imi
liter (per fectindam huius) erit etiamperpendicularisre@a nm, &
propterea facict etiamangulosre&os cum re&a nm, & iple dne
perpendiculares a n,& ¢ r ,erint ad innicerh 2quales » ex fuppofica
Fquic "[*}m faredtdrum ar,& nm. Itemredte ar , & 1 ¢, interce-
ptz d di&is perpendicularibus a n, & crerunt ad inuicem zqualzs
{;m tntecedentem tertiam pi:}}n:af:timlr:ln} Vnde in duobus trian=-
LHHE'LU silisarcs&ena, tria lateravning funt @qualiatribus
kateribus ipfis correfpondentibus alterius; ideo (per o&tanam pri-
)
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mi) anguli vnius funt 2quales angulis ipfis correfpondentibus altee
rius, {cilicet rac-» angulo nca-»&rca,x,angulo nac, x,fedrs
¢» & nac, continent vaum re@Gum nar, {cilicet funt xquales voi res
&o,ideo rac, &rc asetiam erunt zquales vni redo,vnde ipfis ad-
dito angulore&o rom, lummatriemangulorarac, rca, & o,
erit zqualis duobus re&is, fed tres anguli pradiéti-equantur due-;
bus internis dextris ra c; & acm (qa a cm; perfeseft zqualis duow
bus acr,&rcm, fuis partibus, 1n quibus diniluseft ; quz iplon
integre continent ) ideo duo interni dextii diéti funt 2quales duo-
bus reis. Et quia ombes quattuor interni s {cilicer duo dextri,
& dao fimiftti fimul funti zquales

"‘EL-& quattuor re&is (per 13. primi Eu-
Srask clidis) cumiam dup dexrtri fint 2qua -
S/ les duobus re&is s fequitur quod due
finiltri, etiam fintzquales ali)s duo-
T m bus redis (efbenim illud, qd remance
27 ex guattudr refis dictis: ) Velquia
4/5 angulus nca - eft'rqualis angulo

(.55

! rac~-s&ifte racy~-,0imulcom an-
. gulo nac, x; continet ¥vnum redum
ran; angulusetid nca - fimulcum
-/-.;, 1 angnlo nac; x, eruntzquales vni
° re&o , ideo ipfis:addito angulo re&to

nag fummaeorum (&eft, verotalis gacs ynacum nca, ) fei-
licet due interni finiftri, zquabitur duobus redtis, Vel quia nca=
eft zqualis angulo“ra c- »addito communiter: ga cy-fumma duo-
rum nca, & gac, internorum finiftrorum eritzqualis [umma
duornm racs! & 'gac fediftaeftequalis duobus redtis (per 13,
primi ) ideofumma etsam duorum diGtofuminterncri fintftrornms
erit zqualis duobusre&is . ‘Quantum vero ad coalternos angulos
attinet , iamoftenfumeft , quod angulus’ r 2 ¢- internus dexrer (e
perior.eft 2qualis angulo ncaw interno {inifiro 1nferior § Et quan-
tum ad g @c. ipfecomponiturex yno refo, &ex x> fed abalio
re &0, & ab alio ' xi: componituretiam. mca; ideoslie nicia.erig
roualis anenlo gac; Velgquia fumma ducrom raé, & gacclk
wtralis duobus re@id, &etiam fumma duorpm nca, & mcaefk
#qualis duobus redis;cum iam ofiéfamfit rac, perfeaquarians
gulo nea, perfe; fequiturs quod etiamreliquus gac, eritzqua=
fisreliquo m cav Quodetiam quilibet externorum fit zgualis an-
gulo interno oppofito abeadem parie s eft facile cognitusnamquo
ad bar,




ad bar ipfeeftequalisangulo acms ‘cum quifibet eortim 2 oliéa
tur aneulo @ 4c¢, (quiopponitur angulo bars: per interfeétionem
reQarum gr> & be, &ideoelt zqualisipfi gacs (peruy. pri-
mt) & eft coalternus ;m;;,u]rj mca) hi:{m encnitde altero t:x_tf.:rnﬂ
fuperiore g a bs [citicet ob fimilem caufam eft zqualis altero inter=
no inferiorin ¢ a, oppofito ab eaden parte iniftra ; Et fimuliter an=
gulus m ¢ 0, externus erit zqualis I':‘HE['E]D rac,& angulusoc n, an=
gulogac. Et quandq recta ac, fecans,eflet ;j::r}j:.:.rﬂ.f.il\-ﬂ;-,;rn.a:d
al f T {cilicet quod @ pundio a, fectionisn a 1, du
cendo perpendicularé ad n miipfa peruenifiet in
c: fciliceteffeteadé a ¢, tunc ipla eadem a ¢, etid
eflet perpendicularis ad ax ( per fecunda hnius)
® € m &ideotamanguliad a qudim ad ¢, eflent omnes
_ re®i,vnde;& sima duori internocir dextrorit; &
étiam {umma duorum internordi finiftrorum’ effet zqualis duobus
redtis ; Edfimiliteretiam quilibet intérnus fuperiorabvyng parte el
fL'F @qualis ipfi coalterno  feu interno inferiori ab alvera parte ; Et
etiam vnuflquifq; quattuor externori eflet zqualis {no relatino , aut
corre{pondente interno oppofito ab eadem parte.,
Notandum eft, quod fuperior propofitio efteadem, cum 2.
primi Euclidis, & eft demf{térata oftenfiue proprijsmedijs, {cili-
cetfine redu@ioné Zdiigr(arij ad impolsibilia,
= nec opus habet quinto poftulato pofito tamgud
: =¥ petitione; {eu primo principio.qued et ; Poltu-
letur, quod fiinduas reétas lineas recta’linea
|« =] incidensinteriores, & ex eadem parte angulos
i duobus re&isminores fecerit,rectas lineas il-
las in'infimitum prodit&asinter {ecopuenireex
ea'parte, in qua {untanguli duobus re@&ismineres . Etideoiplum
quintum poftulatum noneft neceflarium ad eam demonftrandam.
i Notetur etiams quod cognofcitur diGum quintum pofiulati,
L non efle accipiendum , vt petitiopem, fet primum pringipium,
cum non habear duas partes neceflarias ad principia prima ; qua
funt ; Effe notum ad fenfum, & effe indemonftrabile. Imo di&um
poltulatum eft demonftrabile; & proprereapoteft, feu deber aceipi
vt Propofitio,quod videtur facium efle.in hoc Opnfeulosvbi demo.,
ftratur in Propofitio 1 2. in qua dicitor . Siduz fefle datz fecentur
 redta,& accidat, quod fitnma duorum angulorum internorum ab
vna parte fit maior, velminor duobus angulis re&is . Vel quod in-
ternus {iperiorab via pacce fic inwqualis interno inforioriab alte-
ra pat-
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ra parte ( qui funt coalterniad innicem ) vel quod externus fir ine-

qualis interno oppofito ab eadem parte , tunc dua re@z dacz eruns
non zquidiftantes ad inuicem ; Et [e (e appropinquabunr 4 parte, in
qua duo anguli interni imul iunéi funt minores duob. feis: Seq in
qua(qd eft id€) 1nrernus eft minor altero interno ipfi coalterno: Seu
in qua (quod fimiliter et idem ) internus cft minor externo ipfi op-~
pofito ab eadem parte .

Cuius propofitionis, pars illa, in qua dicitnr, Quando duz reétz
datz [ecantur areda» fiaccidat, quod fumma duorum angulorum
internornm ab eadem parte fit minor duobus re&is ¢ (cilicer , quod
duoanguli interniab eadem parte Gmul ([umpti fint minores duo-
bus reétis ) tunc iple duz re@z date neceflario fint non rquidiftan-
tes ; elt ( luperiori quarta propofitione mediante ) demonflraty tali
pacto. Duzrede date, vt proponicur, elle non poflunt 2quidiftan-
tes,quia tunc (per quartam huius) neceflario fumma duorum angu-
lorum internorum ab vna , & eadem parte effet zqualis duobus re-
&is 5 angulicoalterni effent ad inuicem xzquales. Ectexternus effet
xqualis interno [ibi oppofito ab eadem parte. Quod totum eft con-
tra hypothefim ; Cum ergo non pofsint efle ad innicem xquidiftan-
tes erunt noa zquidiftantes, veoftendendum proponebartuy,

THEOREMA V. PROPOSITIO V.

St fuper datam reitam ducantnr dus perpendiculares aquales, &
Coninngantur cum vna reita ipfaerit equidiffans , o equalis
recie date fuper guam due perpendiculares tnfiftunt, qu.e ctiam
erunt perpendiculares ad ltned dictam,quse colnngit ipfas fimul,

'Vrer datam cs, re@z ac, & rs, fint perpendiculares, &
zquales, ducaturqg; ar; Dicituripfa ar, efle zquidiftans, &
zqualisrecte ¢s; Sienim ar, noneflerzquidiftans re@z cs,efe
A ¥ f{etipfinonzquidiltans; ideo in vna ipfari, a r,
|\ e [cilicet; fumptis duobus diuerfis puncétis a, &
i \ ¢ r, ipfa pun&a eflent nonzqualiter diftantia 4
oo recta cs; ideo dux perpendiculares ac, &
rs, queofteduntdiftacias ipfaseffent inzqua-
les ; fed illz nzquales eflc non poffunt ( cum ex hypothefi ponantyr
Zquales) ideo nec etiam ar, poterit effe non equidiftansre@e cs,
ipliergo erit 2quidiftans , & propterea (per fecundam huius) qua-
libetduarnm ac, & rs, perpendicularis ad reétam c¢s, erjc etid
perpendicularisad ar, & propterea angulus a, & etiam angulus

b I erit

C
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e, critredus ;Niic du@areda cry vel a8, edfideratisqg; duobus
triangulis recangulis acs, & ars, ciduolatera ca, a S,vnius
fint zqualia duobus lateribus rs, 53, ipfis corre{pondentibus al-
terius, fequitur (per id quod hic inferius demonftrabitur) quod re-
liqui anguli vnius fint zquales reliquis anzulis alterins » & reliquuin
larus cs, vniusreliquolateri ra, alterius [cilicet, vtreéta 2 ryfit
gqualisre@ta cs, (ibioppofitz, vtoftendere proponcbatur.

Duorum triangulorum rectanguloram 5 quando due latera vt
funt aqualia duobus lateribus ipfis correfpondentibns alterius ,
reliquum latus unins erit etiam aquale religuo lateri alverius ,
€ quilibet alioram angulorit vnins eric aqualis angnlo 1pfi cor-
refpondenti alterins, & triangulum erie equale triangulo.

I N triangulisre&angulis ars, & ARS, fiduo latera conti-

nentia angnlum r, reGum vnius efient zqualia duobus lateri-
bus continentibus angulum R, re@um alterius, etiam reliquum la-
tus vnius ( per quartam primi ) effetzquale reliquo lateri alerius
m‘-;:t‘.Tf;;u:gnTia,&c.‘.m{ fint ra» & as, axqualialateribus R A, &
A S; dicitursquodetiam RS, eritzqualelatent rs; Nam finon
effent zqualia , vnum ip{orum effet longius altero, ficergo ( per ad-

{cilicer, 1t2 void int]Lm R &, excedit s, remaneit d parte S,

Rt (per aduerfarium ) euadar zqualem laters ar, & ideo cum

in duobus tridgulis redtangulis ars, & AR¢t duolatera ar, rs,
& angulus r» redusab eis contérus, el

A 4.n e _ : :
SN v LN fent zqualia duobus lareribus A R, R ¢,
i 2 i F e
"5'f| :: o 3 & angulo R, redtoabipfis contentosle~
v S

uerfarinm) R S, longius, d quo fecetur R, adaqualirttem s

Hl._.,.._?_\E.SL o g 1 apis i
: wweretur (per 4.primi) qued etiam babs
At, eflet zqualisbafi as, ideoefletetia zqualisreftz A S, (po-
fitz ;a:qu.-‘ﬂi*- reGx as.) Vndeintriangulo AtS, duolatera A,
A s, eflentad inuicem zqualia, & propterea duoangull ASt, &
AtS, eflentad inuicem zqualessfed AtS, externus trianguiiie-
€tanguli A Rt, habentislatus R t, produ@umin S, eftmaior
angule ARt interno re&o ipfioppofito,& proprerea et obtulus,
1deoetiamangulus A St, effetobeufus. Etintriangulo ASG @
haliet fatus St, produ@umin R, angulus AtR, qui eft exter~
nus oppofitus angulo A St, interno, eflet maior ipfo anguio A §6
obtutos {cilicet eflet obtufus, fed angulusetiam A tS, el obtuluss |
wdeoanguli AcR, & AtS, fa&idlinea At, cadente [uper li-

neam
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.| meamR S, effent ambo obtufi, feu quilibet eorum effet maior re&o,

i | & propteres fumma eoram efler maior duobus redtis, quod impof-
fibileeft (per 13. primi) non poflunt ergo duo latera rs; & R S, el
fe ad inuicem inzqualia, ideo erunt 2qualia , & confequenter angu
qu-"a, erit zqualis angulo A, angulus s;angulo §; & triangulum al-
teritriangulo,

THEOREMA VI. PROPOSITIO VL
81 fuper duas rectas datas non aquidifiantes ducatar redta, qu fit
perpendicularis prime s 1pfa ¢/fe non poteris perpendicularis fe-
Cunde, o cum [ecunda faciet angulum acutam d pAriestn qua .
lines date [¢[e appropinguant, & obtufum ab altera parse.

S INT duxre@z date non zquidiftantes mn, & gp, & pars,

in qua iple fe fe appropinquant fit dexera, (cilicet verfus n, &

p; Etdu@a ar, qualecet vtramq;ipfa cum mn, faciat angulos

| ad a, rectos, Dicitor quod ipfa ar, cum altera fecunda g p: fa-
a0 . o 4 Ccletangulosad e nﬂnrcr.fms.&
. , [ quod acutus erit ars, 4 parte
. l cuius recte datx non zquidiftan-
' - Ly tes fe (e appropinquant, Nam fi i

s

,__.L-""' g ( per aduerfarium ) anguli ad r, !

7 effentre&i,acceptis rg, & rs,

| zqualibus; & du&isre&tis as, &

| ag, confideratisq; duobus triangulis arg, & ars, quaeflent

| rectangula (per aduerfarium) & ideo angulus r, vnius 2qnalis an-

i gulo r, alterins, & duolatera gr, ra, continentia angulum r,

| wvnius,duobus lateribus sr, ra, continétiaangulum r, alterius,

| {equeretur (per 4. primi) quod bafis a g, deberet effe zqualis bafi

| as,&reliquianguli vnius s reliquis angulis alterius vterq; vtrique.

| Vndeetiamangulus mag, quiremanetdreto mar, effet zqua-
| lisangulo nas, remanétedredo nar. Nunca pun&is s, & g,

| du&isad nm, perpédicularibus so, & gt, & confideratis duo-

| bustriangulisredangulis soa, & gta, inquibus etiam angu- .
| lus sao, vniuseflerzqualisangulo gat, alterius, & latus as, i

| vnius lateri a g, alterius, fequeretur (per 26. primi Enclidis) quod

i

f

reliquus angulus a s 0, vnius effet aqualis reliquo angulo tga, al-
terius , Jatus oa, lateri ta, &etiam latus so, lateri gt, fed s o,
& gt, qua funtperpendiculares ad m n, oftendunt diftantiam re-
4 &= gps ad mn, induobus diverfis punctis g, & s, & quia effent
B 2 xqua-
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zquales, fequeretur quod gp, & mn, effentaquidiftantes,quod
ell contra fuppofitum, ideo impofsibile ; ergo impofsibile etiam ¢lt
angulos arg, & arp, efle re@os , erunt ergo nonreéi, fcilicet
vnus obtufus , & alter acutus , vt probare proponebatur ; Fracutus
erit ar p> lupponendorectas mn, & gp, nonzquidillantes ap~
propinquariverfus n, & p, & remoueriverfus m, & g, (fuppo-
nendos fcilicet, quod gt, fitlongior ra, & ra, longicr s o,{ci-
n A n b licer » quod pu::&‘um g, magis diftet
*drefta mn, quam punéin r, & pun-
. & r, remotius ficabipfaredta man,
B qudm puncti s. ) Nam cum reéte da-

- A tz fint propinquiores d parte np,qua
J ab altera parte, fequitur quod ab ea
parte produétz ipfz tandem concurrerent fimul, conftituendo an-
sulum , & ponamus hoc euenirein h, punéto,confideratod dicta
parte dextra diflanteab a r» (quacit perpendicularisad mn, )
quantumlibet, & itaduz ah, & rh, cum ar, fimul formarent
triangulum ahr, cniuslatus ha, cfletprodudtum in m, quare
angulus mar, externuseiu{dem trianguli eritmaior anguloarh,
interno illi oppofito, fcilicer angulus ar hyericminorangulomar,
fed mar, eft reGus (ex hypothefi; pofitaeft enim ar, perpendi-
cularisad mn, ) ideo angulus arh, minor illo eritacutus,& an-
gulus arg, ipficoniun&us erit obtufus; vtoftendere volebamus.
Velintriangulo ahr, confiderato latere hr, productoin g, an-
gulus externus arg, eritmaiorangulo rah, internoipfioppo-
fito , fed ipfe internus cft retus ideo externns arg, erit obtufus,
& confequenter ar p, eritacutus,quicitille a parte, inqua duz
reGzdatz mn, & g p, nonzquidiftantes fe{fe appropinquant.
Hoc etiam ex fe ( fine prima {uperiori demoltratione , vbi duocitur
aduerfarius ad impofsibile, fufficere potelt ad demdftrandi often-
fiud, quod re@a ar, perpendicularisad mn, non eft perpendi-
cularisad gp; nam probaturangulum arps dextrum efle acu-
tums & arg, finiflrum effe obtulum.

Poterit etiam ab initio demonltrari propofitio totalis;talimodo.
E:Entd|r.1*rLE!.rd:-.:.r non zquidiftantes mun, & gp, qua magis {e
{e appropinquant 4 partedextra np, & fuperipfas duGafit ar,
qua fit perpendicularisin a, ad primam mn; Dicitur iplam non
pofle effe perpendicnlarem ad fecundam gp; imo, quod cum ipla
fecunda gp; facict angulum acurum 4 parte dextra np, in qua
re@z datx fe [c appropinquant, & obrulum ab altera p:rr;c;:'a:_‘.i-;:‘r,

icitur
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dicitur angulus arp, effeacutns, & arg, obtufus. Frad hoe
probandum: ADb alio pun&o aflumpto in
prima m n,feud parte dextra,ab a, ver-
fus n,fen a finifira ab a, verfus m, pona-
P musddextra, & fit 0, ad eandem primam
J m 1, ducatur perpendicularis o s, tam o=

ga, vt perueniat etiam ad fecundam g ps
& fit vt perueniat adipfamin s, & tunc duzre&a so,&ra,pepen-
diculares ad mn, oftendent diftantiam 4 duobus dinerfis punétis
r, & s, fignatisin g p>ad m n, que duz perpendiculares ra, 8s 0,
erunt inzquales » quonid ﬁippgm-: ur duasredtas datas mn, & g ps
effe non gquidiftantes . Amplius, quoniam diciitur ip{z appropin-
quari d parte dextra, re;’:’t;} s 0, dextra vbi diftantia illarum eflt mi-
nor, erit breuior finiftra a Faunc ab hac ar, longior, fumpto prin-
cipioab a, vbi facit angulum fedium cum m 1, {ecetur pars ac,ze
qualisreGz o0 s, & ducatur cs, & confideratis duabus retis ca, &
S O Pm-pcndicuhr:b. :{mh:-,"nufa ad eandem a o, & zqualibus ad ine
uicem, que funt fimuliunéz aredacs, T].TF ¢ 8 (perquintam hu-
ins ) erit zquidiftans, & zqualis dicte 2 0, ideo a ¢, qua eft perpé-
dicularisad vnam ipfarum zquidiftantium a o, eritetiam perpen=
dicularis ad aliam ¢ s. (per fecundam huius ) {cilicetangulus a ¢ s,
etit reéus, & quoniam eft externus trianguli parnis r ¢, habentis la
tus rc, prolungatum in 2, ipff: E:rjtiln_:t_:'nr angulo c¢r s, interno fibi
oppofito ( per 16, primi :‘L'.I.I:;I:djs ) ighccr :1::;1':1];15 €T s, erit minor
anculo a ¢ s,rectos ideoiplecrs,ericacutns, {ed hiceft angnlus fa
&us ab arscumre&agps fecunda duarum datarum non ¢quidifti-
tium, fe (e appropinquantium d parte n p,dextra d quaeft angulus
ifte. ideo cognofcimus a r non efle perpendicularé ad fecundd data
g p;imo cum ipfa g p, faeere angulii acutum 4 parte dextra, in qua
dunz re@tz datz fupponuntur appropinguari, obtufus ergo erirvalter
arg, finifter (per 13. primi) d qua parte finiftra duz reéte datz non
zquidiitantes ab 1nuicem remouentur .

[t fiin prima linea m n, effetaffumptum punétum ¢, a parte fini-
fira, 4 qua dux reGa datz m n,& g p, non a2quidiftantes fe fe remo-
M g & uent, & ab j_pl'o punéto f:_ilLJ: m 1 du:":_'ta per-

pendicularis t g, perueniens ad g p,in g, tic

(quia ifta t g») efletlongior a r, (cum duz re
¥ &z date ex hypothefi fint remotiores 4 parte
Z finiftra, quam a dextra) abipfat g, incipien
do d puné&to t, vbiipla facit angulum rectum

cum
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cum m u; fecaretur pars td, zqualisre@z ar, & duard, ipfa (per
quintam huius) erit equidiftans, & ;qu;iis reftea ts quapropter a
r, que eft perpendicularis ad at,eritetiam pgrpendmr!urn adrd,
(per fecundam huius) fcilicet angnlusar d,f:i:lr reétns, vnde angu-
lus ar g» qui eft maior di&o reto (ua parte erit obtnfus, & ideo ar
p» ipfi coniun&o (per 1 3. primi) erit acutus. Et ita cognofcimus e-
tiamsguod re&a a r, exiftens perpendicularis ad m n, non poteft ef
fe perpendicularis ad g p» imo facit angulum acutum cumipfa g p»
4 parte dextra p,in qua duz reétz datz non 2quidiltantes e (e ap-
propinquant ; & obtulum d parte finiftra g, in qua fe (e remoucnt,
quod oftendendum erat.

THEOREMA VII. PROPOSITIO VIL
$i fuper duas vecfas datas cadat vell appigua fit perpendicularis ad
ambas, neceffe eff, vt ipfa duerecte date fint ad inuicem aqui-
diffantes.

S Vperdatasmn, & r p>cadatac, & eueniat vt quilibet angulo-
rum ad a, & ad ¢, fitreGus , dicitur m n, & r p, effe zquidiftan-
tes ad inuicem, quod fic demonftratur ; Acceptiscps & crs quilia
bus d pun&is p, & r, ad m n, ducantur perpendiculares pn, & rm,
mn a » vtanguliad m; & ad n, fintrecti, ducantur
X = quara,& pa;confideratisq; duobus tria-

o gulisre@angulisrc a, & pca, duo laterar

¢, ca;cum ipforum angulo re&tos erunt 2=
qualia duobus lateribus p ¢ ¢ a,ipfig; an-
gulo re&o; ideo(per quarta primi) r a, erit
equalisretz p a, angulus arc; angulo a p ¢, &angulusrac, angu-
lopac, ideodemproangulorac,daretomac, &pac,arc&ona
¢, dud anguli, quiremanentra m, & pa n, eruntzquales ad inuicé.
Etin duobus trtangulis refangulis rma, & p na, quia duo anguli
angulim, & a, vnius cum latere r a; funt zquales duobus angulis n,
& a, alterius cum latere p a, fequitur (per 26. primi) quod reliquus
angulus m ra,vnius eritzqualis reliquo angulo npa, alterius , &
latus r m, laceri p n, & latus m a, lateri na, vnde angulus totalis m
I ¢;etiam erit gqualis totali angulonp ¢ quia ergor m, & p n, per-
pendicularis ad m n, & duobus dinerfis punétis t,& p, lineg r ps funt
ad inuicem zquales (equitur , quod re@a r p, ab vtrag; parte gqua-
lirer difter, {cilicet fit zquidiftds re@z m n, vt probare volebamus.
Cognolcitur etiamsquod ob candem racionem, vel caufam, quia {u
per
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per np,& ac, caditn a, ppendicularis ad ambas.cb id (equitur, qd
up, fit zquidiftans re@z ac. Amplins videtur etiam, quod, cum
fuper duas zquidiftantes mn, & r p, cadant r m, & p ns perpendicy
lares ad m n, ip{z erunt etiam perpendiculares ad r p, & ideo angu
lusm r pyerit rectus, & etiam reftus erit npr

Seu ad demonflrandam fuperiorem propofitionem dici poteris
Si dux re&e m n,& r p, non eflent zquidiftantes , illx effent non ¢
quidiftantes, & ideo re&a a ¢, qua cft perpendicularis ad mn, yna
iplarum non poterit effe perpendicularis ad aitcram r p, (per fextd
huins) fed fuppofitum elt, quuu‘. iplaac, fit etiam pcrpendl.,u]aris
ad rp,ideo ac,non poterit noncfle perpendicularisad rp, vnde
necetiam poterit ipfar p, nonefle zquidiftans ad m n, ergo erit ip-
fiz quidiitans .

THEOREMA VIL PROPOSITIO VIIL
8i [uper rectam datamcadant due perpendicnlares o il ad inuie
cem erunt equidiffantcs.
{; Vperdatam 2 ¢ fint perpendiculares duzre&a a s, & crs Dici-
" mus las efle ad nuice m zquidiftantes,quod fic demonftrarur.
Faciamus iplas duas perpendiculares a quales(a longio

g1+ |¥rifecande pa artem xqualem minori V& fica s, zqualiscr,
coniunganturq; duo pun@ar, & s, care&ars, q (per 5.
¢ huws) erit :['n"jnaf.fsg & ¢quidiftansre&e ac, angulique

rs & §, eruntredti , veanguli ¢, & a (per.quartam huius)
vnde etiam qualibet duarum rectarumc a, & rs, erit perpendicula
ris cuiliber re@arum cr, & a s, & jdeo qualibetdvarum ca,&rss
(per corollarium primz hu'us;ﬂ tendet diftantiamre&iz crs ad re-
&tam a s, in duobus diuerfis punctis c, &, fumptisin reda cr, vel
oftenc l-‘:t: itantiam re&z a s, ad redtam cr, in duobas diverfis pun
{tis 2, & s, fumptis inre&a as ledipfzca, & rs, funtxquales ad
inuicem, ideoetiamdux c v, & a s (per fecundam dehnitioné)eriit
zqualiter diltantes, feu zquidiftantes ad invicem.

THEOREMA IX. PROPOSITIO IX

St dusreila date int 50 Jr;p"#fﬂ‘rf,r antes cr .:fm.a;,m b prima fgxs
1o ducainr Prrpcr;d.!; glarts ad ﬁrm.u..zm ra punito A qiuoysp=
Japerpeadicularis peruenit ad fecundam ducarur reita perpen-
dicularis ad primam , hec vitima perpendicularis eris brewsor
anrecedente perpendiculars, O cadet inter antecedentem,G il-
dam partem, 1n qua datsrecle [e [e appropingnant,

Sint
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fnt duw recte datznon zquidiltantes p g, prima, & mn, fechi-

da, quzfele appropinquinta parte gn, & d pun&o a,inpri-
ma fignato ducatur ar, perpendicularis ad fecundam » & ita cum
arn,licred®us, garericacacus (per fextam huins) Nuc

anzulus .
a pun&o r, duca reéta perpendiculariad pri-

Sl 77 mam p g, ipfa neceflario cadetinter a, & g,
\ quoniam [uper ipfam ra , caderenon pntcfil

!_11..-'\'\"5: B quiatunc angulus ra g, efletrectus, & 1am fei-
mus iplum debereefle acutum ; necinter a, &

pscadere potelt, nam i hoc fieri poffet per aduerfarium,& ponatur
peruenire in t {cilicer anzulum r ta, effe reGtum, fequeretur,quod
confiderato trizngulo reGangulo rta, habente latus ta, produé&a
in g, angulus externus gar, effet minor interno'oppofito” atr,
fcilicet-acutus re&o, quod eft impof(sibile , cadet ergo inter a, & g,
( fcilicet @ parte perpendicularis ra, inquare@z datz non zqui-
diftantes (e (e appropinquant) & fic rs, & icaangulus rsa,eritre
&uss;ideo maiorangulo sar,acuro, vade intriangulo rectangulo
rsa» quia, angulus a,acutuseflt minorangulo s recto, etiam la-
tus rs, acucooppoficum , erit breuius latere ar, re&o oppofito
(per 19. primi Euclidis) [cilicer re&a rs, quaeflt perpendicularis
primz linex, ericbreuior re¢ta ar,quz et perpendicularis fecude.

THEOREMA X. PROPOSITIO X.

Si duce recta date non wquidiffantes ficentur a recla , duo anguli
inierni a parte 5 in qua reiie date f¢ (¢ appropinguant [imul iun
&, feslicet fumma illorum erit miner awnobus angulis reciis,

fumma vers duorum angulorum titernorum ab alteraparte,in
gua date recie remotiores [uit, €rit minoy duobus angulis re-
Gis. [tem anaulus externys a partey 114 qui duz recte date non
aqu idiffantes [¢ f¢ appropinguant erit mindr Angul 14terng iple
coalterno ab altera parte ; [cilicet ex coalternts minores evunt il
Uiy qui funt a p.:nf , in guadate non eguidiitantes [ [¢ appros
pingudtsct matores tlitygus [unt ab alterapartestn qua reéte da
2. remmotiores enadunt . [iem .:,r.-:fi.":f;.:'f angaloram internorum 4
parte,in qua recte date non equidilantes [ [* appropinquan:,
erit minor angulo externg ipfi oppofito abeadem parte, fed ab al.
gera parie, inquaipfe recle remotiores ewadunt, erit contrarii
[eilicer :.rm:’ffif.! duorym dﬁgnﬁﬂ rreme IRIEYROTAM EFil MAIOY EX=

terno oppofite 4 dilia cadem parte.
Super
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Vper duasretas datas hm, &r p,non zquidiftantes, imo p: :;{
pingitiores d parte'mp, quam a parte hr, ducatur reéta as,
ytcunque fecans ambas ina, &'s;diciturangulos internos ma s,
& p s a, effe'minores duobus rectis ; quiad punéto a, du@are&ta
perpendiculariad rp, iplavel cadetin pun&is, [cilicet erigeadé
cum re@a as,vel trafibic verfum parte r, iniftram, vel verfus par
tem p,dextram. Sicecideritin punétum s, {cilicet vt as. fic per-
pendicularis re&z a p; illatunc (per fextam huius ) cum alteta li-
nea hm, inzquidiftante re&z rp, facietangulam acutum d parte
ms dextra; in quaiplx nonazquidiftantes {e {e ap-
*6\"““3_’1 propinquant, & obtufum a parte hs finiftra, 4 qua
m e fe remouent (feilicet angulus ma s, erit acu-
tus, & ideo undoreéto psa, [umma (ab hac par
te dextra,in qua re&z non zquidiftantes e e ap-
propinquant) erit minor duobus rectis,& angulus
has,eric obtufus, ideo iun@ore&o ars, lumma
N\ T~y (d parte finiftra, 2 qua re&z non zquidiftantes fe
e - feTRMONIENT ) €Xit Minor duobus redtis. Sedfi p-
R T R pendicularis ad rp,difcedens 4 E"III:CICI a, perue
niat, ad rpan lmm oad s, tuncapunéo s,ducatur sc, p-
pendicularisad ipfam rp; & cum datz hms & v p , non fint zqui-
diltantes, imo propinquicres d parte m ps fequitur diGas duas p-
pendiculares ta,&scsad rp,effe lnz*qualcc & breuviorem exiite
re s ¢,INic hec 5 C» pducatur vitra ad c;quoufq; fiet gqualisreéet a,
& hoc eueniatin n,fcibicet,quod s, fit zqualisre@= ta, & du-
catur na,que (perquintam huius) erit zqualis, & zquidiitans re-
&z ts:& ideo cum an,& ts; equidiltantes fint feGz d reGa as,
anguhﬁ n a §serit zqualis fibi caalterno tsa, (cilicet internus fu-
perior dexter internd inferiori finiftro(per quartam humsj fed an=
gulus casspars angull nas;eflt mmurlpﬁ] n a s; ideo erit etiam
minorangulo tsa,vndecommuniter iuncto angulo asp, fumma
duori cas,&asp(quiluntduointernidparte dextra, in qua duz
redz datz (e le appropinquant) eric asindin femma duorem: tsa,&
15p; fed haxc fumma eft zqualis duobus re&is (per 13 primi)ideo
iz eritminor duobus reétis.: Et C;l"'ﬂ.flln."ltir alij duoanguliinter
ni finiftri ha s, &r sa, quiremanent ¢ dextris a d qudttuor re&os
vique erunt maiores duobus re@is,: Et quandore&a pupendlcu-
jarisad rp,dilfcendensd punéto a» p:ruen tat ad ipfaminsc; dex
tro ab S, tunc a pun&o s»ducatur sc, pf:fpend:culam ad eandé
¢ pyquod cumdatz b m, &« pyfint nonxquidiftantes,imo propin
C quio.
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quiores dp:u-tc m p, fequeretur dictas duas perpendicuylares st
&rta,ad rpsefleinzquales,& s ¢ efle longiorem  t a, Nunc ab hac
s ¢, incipiendo d punéto s; fecetur pars: s nszqualis reéta ta,& du
catur a n, qua(per quintam-huivusJericaqua
lis;& zquidiftans rede stxquare ¢ ha duz
zquiditantes na, & styfe@a fintdredaas,
Sribe e g ot angulus ast,eritzqualis{uo coalterno na
_F____c,,.-f’f s Num s, fed hic nas; eft parsangulicas,ideo mi
_"__'_}_'J},- nor iplo, ergo etiam ast erit minor eodem
ca s,vnde communiter iun&o angulo ma s,
fumma duorum tsa, & mas (quifuntduo interni L‘L'&fl‘i;l’t’.ﬁilfﬁ
hm,&rp,fectarumab as)eritminor fumma duoram ca s, & m
a s, fed hac eft ®qualis duobus redis (peri13.primi) ideo 1]!:1 erit
minor duobus reétis. Etper confequens {fumma duorum angulori
internorum finiftrorum cas; & rsa, sritmaior duobus reétis.
Hzc prima pars huius Propofitionis poteft etiam demontrari
modo {equent1.

Secetre@a a ry duas datas nd zquidiftires m n>& tu, fe fe 2ppro
pinquates ver{us nu,quzarscam mn;d par
te n, faciet angulum re@um, vel obtufum,
vel acutum, Sire&ums tuncalter internys dex=
ter a r w erit acutus (perfextam huins) & pro-
pterea fumma ipforum duorum internorii dex
terorum nar,&ura, erit minorduobus re-
&is. Si nar,ficobtufus, ab ipfo fecetur rectus
: a g, ducendo ad mn, in a, perpendicularem

% ragdcitaangulus: agu.(per fextam huins) e~

ricacutus, & ab r,ad mn,ducatur perpendi-

cularis r p{quzerit lopgiorreGta g a) & angulus p r useritacutus,
& quia ga,&r p, funtperpendiculares ad mn iple erunt zqui-
diftantes adinuicem (per o&auam huius) vnde cum fint feétzab a
r; angulus pra,eritzqualis fuo coalterno rag, & quia fumma an
gulornm pra,& argeft angulus prg,acatus, etiam [umma an-
gulorum arg,&ragseritacutus,vndeipfisaddito reGo nag
fumma illorii cumiplore&os fcilicet’ nar, & ura, erit minor duo-
busre&is: Vel quizluper pri&agizquidiftantescadit reGatuw
apgulus externus a g u, acutus,erit zqualis intérnooppofito prus
ﬁdluc1nmﬂusdi1quah¢Mnnnrdunn:1rg=&r g (quia prop-
terea zquidiftantiam recarum pr, & a g, feGtarum a.b a ryangulus
ra g, clt zqualis (uo coalterno pra,&ifle pra,cum arg, compo

nunt
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nunt totalem angulum acutum prg) idcoetiam angulus agu, a-

utus, erit xqualis fumme duort arg.&ra g, vndeiph addito re-
&6 na g, {fumma ipfius acuti cum re@o, quz fumma eft minor duo
bus reétis erit zqualis (ummaz angulorum nar, &aru; (cilicer hi
duo anguli interni dextrireétarum mn, &t s feGtarumab ar,e-
runt minores duobus rectis. Etquandoangulns nar,fit acutus,
'l md _g m tuncipfitantum addatar, vt enadat re@us,fci-

~~  : _ licetducaturad mn,dpun&o a, perpendicu
: \/ laris a ps quouflque perueniatad tu, & angu-
| _‘_ﬂ___-‘___--"'""'“'rf" “lus a pusericacutus ( per {extam huius ) itgm
' 4 a pun&to rseidemreété mn,ducatur perpen-
dicularis rg (quzeritbreniorre@a pa.) &angalus gru,erit a-
cutus, &« [um 1pt;r-:i:.n1‘rcd1- pa&rg,per PCIIdILlIFEI‘t_’E ad ream
mn, {funt ad inuicem zquidiftantes rjpm o&auam huius) & fe&z ab
art;angulus gra, eritzqualis [uo coalternopar, &ideo fumma
| angulorum gra,& gan eritzqualisfumma par,&rag, (cilice
| vnire&osy 1d+’: ipfis addito gru acuto,sima trin gar, a. rg.&ge
| B {quz zquipollet duobus internis nar, & ur a) non perueniet ad
duos rectos, fcilicet erit minor duobus re&is. Velquando angulus
narsfitacutus, tunc aruserit acutus,vel re&us, vel obtulus; i a-
| qutusyvel rectus,sima ipfius cit angulo na r,acuto erit minor duo-
| bus redis ; {i obtufus fecetur ab iplo angulusretus gru, & 4 pun=-
' i €to'a, ducatur perpendicularis a p, ad re&am tu, quz pro-
| pterea eric zquidiitans refte rg, &angulus pan, €rit acutus,
- vtelt rgn, An-
gulus par, erit
zqualis {uo coal-
H_ﬂ,'___,_a. ternoarg.& ideo
[ ¢ angulus arg,fi-
mul cum :i..aﬂu!-::
| @ a r; eruntzquales angulo pa g [cilicet fumma illorum erit minor
|vynoreéto(cumpag, f]t:acutu ) qua cum angulo gru,reto faciét
fummam minoremduobus reétis, fed tres anguli didi g ar,arg, &
. |re&us g rusfunt zquipollentes duobus nar, &aru (quia 4ru,
:cnntmu reGum gru,;&arg, partes eius totales ) ideo mrrnnﬁ;l..
| tuir ipfos duosangulos nam & 2 ruyin fumma effe minores diobus
o reétis, vtoftendere volebamus. Ev per confequens modo quolibet
|alijduo mar, &tra,interni a parte»a qua datz non zquidiftan-
| tes fe (e remouent, erunt in fumma maiores duobus re&is,
E
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COROLLARIV M. "

}ive cognofcitar, quod quando Vurm ex Lateribns tridanli eff Pr'- L
dudélu w:,.mqy 11 £ XCHET IS S GHT jﬂrmﬂsr eft egualis fumma duo-!
yums OppOfiLor um NI oY HM in triangulo .

(‘\ V14 fuperius in figura hic refcripta cum prebatum fit angu-
S lum uga, cfle zqualem an <fuku ur ps fub zquidiflantiam
eGarum rps; & ga, feGtarumab ur; quod uga, eftangulus

~ externus:& pru, eftinternus oppmﬁms ab

. 2 .adé parte) & hic u r p, ficzqualis duobug

;oorgra,&arp, [uis partibus,quod eft ac fi di=,

2tz camus duobusgra, & rag,!(cum rag, fic

& ot - zqualis fuo coalterno arp, exaquidiftans

tibus rps & ga,ledisab ra) cognofcimus, qued ctid n g a, erit,

aqualis:i{demdnobus gras & rag, quifunt duo interni oppo=
fictintodzalo ar g habentelatus r g, produe&umin u,

Potericetizm oltendi ipfa prima pars {uperioris propofitionis,,
alid nodo, b prius demonftretur fequens.

LEMM A

Cuiviliber f‘fi.—'ﬁsfﬁﬁ ;rﬂa’ﬁﬁﬂ wno latere gww& , :ngﬁ!m exter s q

€ris gqialis [winnig duorgm inlernorum 1n :rmhgﬂ!u IJ;’.J/F vppu=
_,u'-"s'e— TR .

RiANGVYLY arg pmm:&um fitlatus rg, in u, conftis
tuendo.ang ulum externum ( fcilicet extra trmngulum agu.
Dicitur quuuaﬂt.ulu.ﬂmn fumme dvorum internorum a, & ra
oppoficorumin triangelo (nam reliquus internorum a gry dicitug
coninnéus; fen affociatus ipfiexterno a gu:) Ad hocde mﬂnﬂr:n- -
dum; Adlatus ag, faciésangulum cum produ&ione g, d pars .

te fuperiori @, verluspartem T» ducamrpcrpcdrcula is am, Eg}
a puncto 1 dciliccrabaltera extremitate lateris producti per gal

in us ducatur perpédicularisad -a my &fit rp; Vaode cum qua=4

libet duarii re@arum rps &cgah fivperpendicularisad am, ip=
{z duz reéte erunt 2quidiftantes adinuicem (per o&tauam huins )38
quia lecte {untab rus angulus a gu, exterpus eritzqualis angu=s
lo pryg, internooppofito ab eadem parte ; Etetid quia duz aquis=y
diﬂantcs rpy & ga, feGxfuntab ar, angolus rag, eritzquass
lis (o coalterno pra, vadeipfis addito communiter angulo ar g
{fummaduorum pra, & arg, &ideototali angulo prg, crity
xqua=
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) equalis fomma duorom rag & &t intérni in eriangulosfed cie

=l

é_h-lll'l |Ill-|-l|?
)

-

(¥
“. j, R e 4 g
m.’
demangulo prgs eftazqualisexternus agu, ideoiple agu: ¢e
tiam eritzqualis fumma diorum duorum internorum a, & r.
Ft fi perpédiculariss quz d pun&o a, ducereturad a g, efler ar,
fcilicetalterum latus trianguli gar, fcilicet, quod angulus a, in-
ternus eflfet re@us , tunc d pun&o r, du&a a {uperiori parte re@a
r ps perpendicularire@z ras fimiliter eodem modo diceretur,
exiftentibus rp, & ag, perpendicularibuseidem ar, ipf;_-ai
innicé effent zquidiftices, & proptereacufint feGzdrefta uryan-
gulus agu, erit zqualis angulo prg; & etiam cum fint (ected
re@a ar, angulus pra, eritzqualisangulo a, ideototus angne
lus prg, &ideo agu, eritazqualis, &angulo a, &angulo arg,
{cilicet fumma duorum internorum a, & r; Etli perpendicnla-
ris; quz 4 punéto a, duceretur ad latus a g, tranliret per triangy=
lum, {cilicer, vtangulus v a g, effet obtuluss tunc iph perpendicne
lari teanfennti per triangulum, & produdtz quaptum conue nits dige
catur 4 pan&o vl perpendicularis rh, & hacd parte {uperipri,
fcilicetab r» aliquantulum producatur ad libitum, & fitin psulgs
& tunc fimiliter confideracis recis hp, & ga, perpendiculanibus
eidem -ah, iple eruntad inuicem xquidiftantes , & cum fint [cGre
ab ur, anguluscxternus agu, eritzqualis interno-illioppofize
ab eadem parte pru. Itemduz diftz zquidiftantes jrps & a g
cum fint fectx ab.a £, angulus gar, eritzqualis {uo coalteno

Pra
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pra ideo addito corminiter ar g, totalisangulus prg, &ideo

an"u us agu, externus 1'“-J1 :I‘.‘E'H.‘Eilii 5 C‘I’lt.ll'!i.ll'E]IS- fumma duorum
gar, & arg, internori 15~+{‘ Uppaflmrﬁ vt oftenderé. volebamus.
Idem etiam {equenti modo demanitrari potett. !
Produéo vno lateretriangulinatg, &fit rg, in u, faciente
angulum externum a gu, dicituriple angulus externus exféefle
zqualic ducbus angulis internis fibf opgofitis gars &-gra, fimnl
iunctis trianguli ; Ad hoc demonftrandum. Super rg, latus pro-
ductum quanti occurrit; c{u{':ll:tlr:ip'.m.;'riﬁ > & g, perpendicula-
res ros & gn, &etiam d punéto a [en abanguloipfi rg. np-
@ . pofito ducatur-perpendicu laris at, ]l"r cadet

"

-

= N - intus triangulum, vel fuper tatus dextrum g g,

. / . vel fuper finiftrum ar, velextratriangulum a

'“.;- t‘ ‘:f? T parte LlL"cl'l a; vel d iniltra, Cadat primo intus
triangulum {uper balim. feu ]1“{“1m re in . t.

Et confideratis duabusreétis at, & 1 €» perpendicularibus ad
rt, illz eruntinter fe zquidiftantes, vinde cum fecenturab ar, an-
gulus o, eritzqualisangulo o, fuo coalterno ; Item confideratis
duabus ign, & ta, perpendicularibus ad reétam t g, allaerunt
aquidilka intesad innicem , & quiafecanturab ag, angulus - erit
a:qua]nh o coalterno - -.nderc- alisangulns a, fen'rag, eritz=
qualis duobus ‘cra, & nga, & communiter addito angulu Xy
fumma totius anguli a5 cum: x, feilicet duorum internorum a3
L ¢ Jntrlens.,u.u Fag, eritzqualistribusangulis cray are; &
nga, fediduobus cra, & art, confticuentibus reGum ‘ort, eft
2qualis angulus- ng u, ' ('vél quia effrecus s vel quia confideratis
dudbusrectis T o5 & g'n; ‘perpendicularibuseidem rg, & pro-
pterea equidifl J-.Ihl.]'izidlrlﬂ]u:."l'slt taareéta ruy angulus ngm
éxternuseft r*t‘]u.l i$ EI]LUiﬁ c'ru,. mterho ip 'nJPL‘H:}iJ 0 ab I..'.'lill".‘.‘ll"l
parte) ideo huic n gu, addito’ agn, &fic conftituitur totalis ex-
ternus agu, ﬂulnrn,fhluct! 1UC ‘A g Uy 11 quantum tres di&ian-
guli, & ideo quantuihdiio interni ora; & gar;Cadatnunc per-
pemilcha:m L]H"L’.'J. puno, feu'd ﬁun-mtate a,' trianguli w}muh-
talateri' r g ipfius produéti) pc’rntm:{t ad di&i bafim, feu lineam
producam faper latus déxtruim , feilicet fir vnah & eadem linea

cum lateére ag, quod latusob hm: f.if,‘h_t angulos rf&m cimreda
ru, &eritetiamvna, & eadem linea cum illa, que 4 pun&o ‘g, da=
ceretur perpéndicularis reéa rg; &quias&hac ga, & F & fane
perpendiculares re&z ru, lpﬁ erunt zquidiftantes ad inuicem, &

‘cum fecéru¥d reétd ur, angulys externus i gas (qui-aunoelk re-
&us)

__'.I
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8 &us)erit 2qualisintetno ipfioppofito cru, Etquiactiam ezdem
§ =zquidiftantes ga, & rc, funtfeGeab ra, angulus oseritequa
i

4w . lisangulo s fibicoalterno, quapropter addi=

t o to communiterangulo x, totusangulus cr g
g & ideo externus a gus eritzqualis duobuso,
¢ s L;; i & x5 fen-gar, & gray internisintriangu-

looppofitisangulo” uga. Etfiab a, ducen-
do perpendicularem ad reGam rg, iplaca-
darin r, fcilicetfit vna cum latere ar, & ideo
s—— fivillaipfalinea gtiam, qua a pun&o 1, leex=
tolleret perpendiculariterad r g, tunc,quia
hacs& gn» perpendicularis ad candem 1 g
in g, erunt ad inuicem equidiftantes, & ez
ab ag, angulus a, erit zqualis angulo ag
n, fibi coalterno,vride communiter addito an=-
gulo r> anguli a,&r, internitrianguli erunt
: zquales angulis r:&agn,fed ngu,elt zqua-
TR TP — lisangulo rsideoipfengn;cumanguloagn,
ol & conlequenter totus externus agu, abillis
formatus, erit zqualis angulis a, &1, internis oppofitis in triangu-
fo imul fumptis. Et quando @'pun&o a, du@ia reGa perpendiculart
re&z r g iplacadatextra triangulum ponamus a parte dextrain
d, fuper produ&ione gus tunc confideratis duobus rectis cr, & a
ds; ppendicularibusreéig r u, & ideo zquidiftantibus ad inuicem
fe&is 2 re@a rasdicetur angulus cra, efle zqualis {uo coalterno
dar, & communiter addito ar g totus crd, rectus erit aqualis
duobus dar, &arg,&ideo etiam angulus n gd,rettus, zqualis
¢ rd,erit zqualis eifdem duobus dary& arg, Nuncconfideratis
duabus rectis g, 0> & d a, perpendicularib. reétz ru, & ideo equi-
diftantibus ad suicem (e&is d recta ga, angulus ngaeritaqua
lis fuo coalterno d ag, vndeabangulo ngd,re&to,dempto nga,
eius parte (& remanebic agd) & 2 fumma duorum arg,&dar,
dempto angulo d aig, partednguli dar (& remanebunt gar, &
a ng) refidunm ab vna parte erit 2quale refiduo ab alia, {cilicet fo-
lus angulus agdsquielt externus triangulieritzqualis duobus g
ar> & arg qui funt interniipfi oppofiti in1plo triangulo. Lt fiper-
pendiculatisad bafim, {eu latus producum trianguliduca d pun-
&o a, cadatextratriangulum a parte (iniftra ponamusind (fup-
ponendo, quod re&a gr, fit producta ab ipfa parte finiftra r, qua-
tum {ufficit, vt pofsitrecipere dictam perpendicularem ad) Confi
deratis
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d:mtiﬁ duabus re@ie da, & re, perpendicularibus red&e d n, &is
deo zquidiftanlibus ad inu icem, feétis d redta ' as videbiour angu-
lus d a1 effe zqualis fuo coalterno e ra, & vni parti addito angn
fo adr, &alteripartiadditoangulo crg, qui angalifuntreqn&
ad innicem zquales; fumma duorum rad,& 2 dr, ericzqualis{fom
mz duorum cra,&crg; {cilicettotali’ ar g.(interno in triangulo)
ab ipfis compofito, & amplius cuilibet parti addito communiter an
gulo gar,fummaab vna parte, fcilicertresanguli adr, ra ds &
gar, quod eft ,acfidicamus duosangulos adr, &gad (quiaga
d, continet infe pracisé angulos rad;& gar) erit zqualisfumme
alterius partis, fcilicet duobus internis arg. & gar; Erquiaan-
gulus nga,eftzqualis angulo g ad ( fuocoalterno inlinéis g,
& d 4, perpendicularibus reGx d u, & ideo zquidiftantibus ad in-
uicem feGisare@a ga) & angulo a dr,recto et zqualis angulus
n gu, re&us,fequitur g etiam fummd horfidaorum nga,&ngus
& ideo totalis angulus a g u, externus (trianguli ) abiplis forma-
tus fit 2qualis fumme eorundem duorum ar g, & gar, internorum
in triangulo oppofitorum, quod opportebat demonltrare. .

COROLLARIVM.
Ex demonfiratis perfpicuum eft. Tres angulos cainfcungne triam
guli fimiul famptos effé wquales duobmsreclis »

% Voniam cum notum fit angulum externum (voo latere quouis

Z produ&o) efle xquale duobus internis, & eppofizis, & quid ip-

fe internus fimu! cum reliquointerno ipfi coniun&o fempet compo
nit fumm3 xqnaleém duobus reétis ( per 13. primi ) fequiturs quod
eriam duo interni didi cunt ipfo reliquo interno, fcilicer quod om-
nes tres anzuli interni rriangulifint zquales fimiliter duobus rectis.
.c & }Fc] (& ﬂ:in:riangt lo arg) pnu:lrrm_r.‘; ('1‘.14? lfiq
» /';g. { m vnum ex lateribus » vel vnam & lineis ipfius
P . erianguli, fuper quam pofsit cadere in triangu-
e 7 = lum perpendicularis abangulo oppofitoiplila-
teri> & fitlatus rg.& a puné&o a, dufta perpe-

diculari at,lateri rg, &etiamapunctis r, &g, terminantibus ba
fim,du®is |~:crpcm1im:!1ri:’m.~; r ¢, & e n,ipfi bafi ; quia ex duobus
partibusanguli asparsta r, eft zqualisangulo cra,&ipfe cras
cum art:finifiro interno (uper Emlir::d_rpof"-tirriangu]i argscom-
ponunt, vel conftitunnt re@um crt, cimus etiam dictom ar g {5+
aiftrum cum parte finifica rat,anguli ragsnecefario eflc 2qua-
iem

méﬂ

Lk
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4, Jem vno angulore®o. Similiter alia pars dextra gat angulirag,
M eft zqualisangulo nga, & ipfe nga,cumangulo a gt dextro in-
o § tetno, fuper bafim propofiti tridguli ‘arg, coponiitredtum nge,
.Ml quapropter videmus etiamdi&um agr, L{f-vi:trum ycum partede-
fl Xtra gat,anguli rag neceffario efle zqualé vni r_c_f“t»:}. vide totus
»# angulus rag,fimulcum duobus arg,&agr,icilicet tresangull
-4 propofiti trianguli erunt neceffario 2quales duobus angulis reéis.
Nunc ad demonftrandum fupradi&am primamp artem decima

§ Propofitionis » fuperiori medio ; poteritdici,
! C Ecet ar, duasre&as TIlH"If]HJLl!IﬂRl!i'f{SI pg, & qn, quzfe
§ {c appropinquit 4 parte dextra fm; 1.'>~|c1tur, !'::1111]1;_1 duorum
§ angulorum nternorum df:xt1'nr::m31u|_|c+3r a 1‘ert£‘r i qua Ipie iln e
§ appropinquant imul iun&orum »::1{“:: minorduocbus re&is. Ad hoc
demonftrandum ; A pun&o a, ad réctam

o e A T T
: = A4/ qns vela puncto r; adrectam p g, du-
4 T A cawur perpédicularis rt, & fit quod per=
. ueniatad p g, in t, aparte finiftra ab

.
'-f_'._'_'__,_,_.-d-""-‘
N
N

—T a, & tunceonfiderato triangulo reé&an-

s e gulo atrs cuinslatus ta, eftproduéi
in g, [cimusangulum gar, externum ipfius trianguli effe xqua-
lem fummae duorum arcrs, & art, internorum oppefitorum; ideo
§ communiter additoangulo nra, fummaangulorii gar, & nra,
§ erit aqualis umme trium angulori atr, art, & arn, fenfum-
§ mzxduorum atr, & trn, (ponédoangulum trn, locoduorum
} art; & arn, partesipfius, que componunt ipfum totaliter ) fed
§ fummaduorom atrs & trn, elt minorduobus re&is s namcum

atr, ficrectus trn, eftacutus( per fextam huins ) quapropter e-
¥ tiam fumma ducrum gar, & nra, internorum dextrorum linea-
# rum datarum nonazquidiftantium elt minor duobusre@is, Fefid
§ pun&o r, ductaperpédiculariad re€tam pg, ipfacadererd par-

redextraab a, &eflet rt, alterius ﬁ;u_

- "

g ? \ ; Jrr.Iur‘.::cm.r-:rhlm';ltc‘rtrianr__;z: O atr: re-
i &angulo, habgntelatus at, produdum

p _FJ_,F—-"'"H it i g» angulus gtr, externus erit &qua-

- : lis duobus internis tar, & tra, ideo
communiter addito angtlo trn, {nhmatrium rar, tra,&trn,
& ideoduorum tar, &‘arn, (polito arn, locoduorum tra,
& trn, partesipfius ) erit zqualisfumma duorum ger, & trn,
fed fumma horum eft minor duobus reftis (com gt fitredtns per
¥ confiru&ionem, & ideo trns acutus (per fextd huius) quapropter
D ciiain

-

kgl
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eziam fummaduorum tar, & arn, internorum dextrorum duas
rum dataram linearum non 2quiditatinm fe (e appropinquantium
a didia parte dextra erit minor duobus recis. Et {i 4 puncto r, dus
cra perpendiculariad ream pg, peruenifietin a, feilicer, quod
- 5 Y cadem fecans ar, effet perpédicularisad p g,
tunc, quia (per {fextam huias) exiftente angulo
. 'gar; r:::f'm{aragu]us arn, eflfecacutus (cum
e ex hypothefli datz nonzquidiftantes (e (e ap-
,i : propinquent ab ipfa parte) claré perfpicitur
lummam ipforum duorfi angulorum gars & arn, fclicet vnins
P—ai— re&i;& vnius acuti efle minorem ducbus rectis.
" _~w Velquando ar, fit perpendicularis ad re&i P &
‘m  (fcilicetad vnam duarum datarum non quidis
7% ftantium ) (cilicet exiftente angulo gar, redo,
tunc 4 puno a, du&a perpendiculariad re@am qn, (queper
nonam huius) fecabitangulum gar, fcilicer cader 2 parte dextra
apuncto r, inquaredenonzquidiftantes fe fe appropinquant, &
eritbreuiorreda ar) & fit am, quod angulus amn, eritredus,
& cum fitexternus trianguli arm, habentis latus r m, produéi
in ry eritaqualis lumma duorum internorum oppofitornm ra m,
& arm, ideo communiter additoangulo gam, quielt acutus,
fcilicet parsre&ti gar, fumma ab vna parte, que eft trium angulo-
rum arm, ram, & gam, &ideoduorum arm, & gar (po=
fito gar, locoduarum eius partium ram, & gam, quinte-
gre ipfum componunt) erit zqualis fummz duord. amn, & g2 m,
{ed hac fumina eft minor duobus re&is, quia vous corum am n, eft
rectuss alter vero g a m, acutus, quare fimiliter fumma illori g ary
& arn, internorumdextrorums linearum datarit non zquidiftan-
tium erit minor duobus re@is.
Sed facile etiam veritas eiufdem prime partis decima Pre PO fim
tionis oftendi poterit , hoc modo.
Quia duzx datz ponaquiditantes pg, & qn, fc@zadb ar, fe
fe appropinquantd parte gn, ipfz confiderentur produflz; quan-
" tum fufficic, ve fe

I\ 4
4 _T— J Wb _ 15ﬁ: cOtinuo magis
—H "P appropinquantes
'._...#""F-P’-,\ --.’-____..- l' f1

tand€ concurrit,

& {upponatur cd

curfus in b, Vn-

deconfiderato triangulo bars & vno ex eius Jateribus ba, ve
D1 P

b
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bt, produ&oin p, velin q, (vellatere ar produftoin s, v:l
in t;) ponamus ba,in p; fequitur, quod angulusexternus par,
fitmaiorangulo arb, internooppofito, Velob hocs quod angu-
lus sab, zqualis angulo par, (per1s5.primi} fitmaior diGo
arb, quapropter addito communiterangulo bar, fumma duo-
rum par, & bar, Velduorum sab, & bar, quzfummactt
aqualis duobus re&is ( per 13. primi) erit maior umma duorum
bar, & arb, fcilicet fequitur; quod fummahorii gar, & arm,
internorum dextrorum fit minor duobus re&is, fed quattnor inter-
ni fimul {umpti, funt 2quales quattuor reétis , ideo fumma duorum
reliquorum pars & qra,quifuntad partefiniftra, d qualinez da-
tx remotiores euadunt erit maior duobusre&is.

Nunc quoad angulus internus a parte dextra,in qua duz datx non
aquidiftantes fnpponunturad innicem appropinquari,fit minor in-
terno ipfi coalterno ab altera parte ; ferlicet; quod asp, firminor
angulo has. Velquod mas, fitminorangulo asr, facile pro-
batur,quia cum ex demonitratis notum {it, lummam duorum inter-
norum dextrorum mas, & asp, effeminorem duobus retis, &
( per 13.primi ) fummam duorum mas, & has, efle zqualem
duobus rectis  dempto

ot 3
e t f | m ab vtraq; fumma angu-
\ lo mas, communi,re-
. ? _—¢ liquus angulus asp,ab
-II_‘,__...------"‘i‘.r‘i;_ﬁ;r 1,,"'"7 3 vha parte; erit minor re

liquo has, abaltera,
Ft fimiliter guia fumma duorum rsa, & as pseftequalisducbus
rectis, & ideo maior fumma dvuornm mas, & asp, quzelt mi-
nor ducbus rectis » dempto ab vtrag; parte communiangulo asp,
remancbitangulus rsa, maior angulo mas, fen mas, minor
angulo rsa, ipficoalterno abalia parte finiltra. Eodé modo per=-
l"pii;uum fet qu:ml:’bﬂtungu]urum internorum dextrorum » {cilicet
a parte, in qua duz datz non zquidiitantes fe {e appropinquant efle
minorem interno fibi oppofito ab eadem parte, quiaquoad mas,
internum fuperiorem dextrum , fumma eius cum angulo asp, eft
minor duobus rgétis, & ideo minor fumma duorum asp, & psu,
quz cft zqualis duobus reétis, vnde dempro comuni angulo asp;
1

olus ma & internus ericminor lolo psu,externo; Vel qulamas,

eft minorangulo asr, fibicoalterno, eritctid minor angolo us Ps
: ¥ J | | 1 i
zquali ( per 15. priumi ) dicto coalterno asr. Idemdicicur de an-
cilo 25ps refpeGuanguh t2m, Erpofica; quod abaltera parte
D 2 hnilira
= t. .I'}.-T. .y -
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fi: ..'.'l a, 4 qua datz non equidiftantes f¢ (e remouent; conuer{o mo-
do cueniat, quod quilibet duorum angulorum internorym fit aior
externo oppofito ab eadem parte, fimiliter patet, quoniam, quo ad
ST, ipfe cum angulo has, facitfummam malorem duc ybus re~
¢tis ( per primam partem huius ) {ed eidem hasadditoangulo ¢t
ah, (umma, quzcompenitarelt tantum zqualjs duobusrediis , 8
ideo ill1 finma et maiorilta , vnde etid (olus angulus a s r inter-
nus finifier erit maior (olo angulo tah, externofiniftro fibioppo-
fico. Eodem modo etiam probatur alium angulum has, internu
finiltrum effe maioremalio externo finiftro oppolite rsu, Quod
elt: quod demonitrare volebamus.

THEOREMA XL PROPOSITIO XI.

Si fuper duabus reclis datis,duitafitrecta , que fécet ambas , &
dccidat, J;rmd,f.'}mmd dmoram anguloram iniernorum ab eadem
parte fit qual l1s duobas reétrs ; ’-'n’ quod internus [uperior ab
vna parte fit rfr}?ﬁ'.fff.f 1nterno wferiors abaltera p arte , fcilicet
angule fibi coalterno ; Vel quod externus (it equalts interno op-
pefitoab eadem parte tunc neceffario dus recia date adinunicem
erant equidiflantes .

Voniau fdll*r{ﬁ:{'uurfrnnu *rﬁt*af‘lnldlh'i,nrfa ad inui-
cem; 1llz effent non n‘lm 11t mtr_'f. fed non *411:11! antes efle

non poflnnt, quia tunc(per 10. huius) oporteret, quod fumma dno-
ra angulotra internori ab eadé ;}.LJLL LH et minor: vel *'-‘-rur; nobus
rectis 5 “Et quod internus fuperior ab vna parte eflet inequalis inter

!‘u1'I‘r'+:'r"flt'l'alullr-'r'i parte, fcilicer {uo coalterno. 1 tquod ex.er-
eflet inzqualis interno oppofito ab eadem parte ; 'I’l' uod totum
t'“} contra [uppofitum ; cum ergo re@z datz effe non pofsine non a-
quidiftantes , erunt .ulmd]ﬂanh s ad inuicem , vt demonftrandum
erat ,
o Notandum eft fupradi®am 171, Propofitionem; oftendere idé,
éa quod oftenditurin 27. & 28.primi Enclidis.

THEURE?&-’IA}{I : PROPOSITIO XIL

Si duerelle lineedata [Ecemtar a redta, G accidat, quod [(umma
duoram angulorum internorum ab una parte fit mator, vel mi-
wor duvbus angulis reclis; Vel gued sniernus [upertor ab vna

parie
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parte fit inequalis inteyno inferiors ab altera parte [ qui funt cos
alterni ad inutcem ; ) Vel quod cxrerwis [it inagualis interno
appofito ab eadem parte tunc A erecte date erunt non aquidi-
[flantes ad inwicem ; E1 ¢ [¢ appropinguavi a parte,in quaan-
gulisnterni fimul tuniis fant minores duebus reciis; Sen1n qud
(quod eff jdem ) internus eff minor altero IBICr#o ipfi eoalierad ;
Sew in qua (quod fimiliter ¢ idem ) iniernas efi wipor €XIETne
ip/fi eppofito ab cadem paree.

V1a duzredzdatz fupradictas coditiones habentes non pof

funt efflezquidiftantes: nam tunc (per quartam huius ) necel-

fario fumma duorum angulorum internorum ab eadem parte eflet
zqualis duobus reéis 3 Intepnus effet zqualis nterno ab altera par-
te (ibi coalterno ; Et externuseflfetz qualis inrerno oppofito ab ea-
dem parte, qux O nnia funt contra I'azfi.gm!i-: ionem, Comergonon
pofsint efle ad inuicem zquidiltantes erunt non zquidiltantess vt
demonftrare volebamuns. Quod vero duz recte date magis propin-
mt a in qua fumma duorum angulorum internorum eft
miior duobus redis » ita demonitrari potelt . Cum reftx datz afrs,
& am . fedieGntdre@a tes &duoanguliinterni rtey & NEC
3 1 |

a parreacxira I HRaCs !::'!L'dl:-'-'l-::H'c-;-;:-'- [Quoadt Ay ‘r“--'ix'url.l!t;l [l

qua [int 2 parte » 10

rernifinillei erunt maiores ducbus reétis. quomamomnes quattnor
2 =

interni femper lunt wquales quattvor reétis) dicitur .quod 1ple due
I ! [ ' narce dextra ;nam veduo

redty dafe magls icile ']'.",?!"!"i::'!".!'.:]i].ll':i':l
i . 1

a 1l . = . "1 - 1 i I_—l.
eyl dextri impl lumpti enagerent rouzles dunbus rectls
glupe r.'l"ﬂ.i FLc, opol reret malorenl :li.,_';':": inferiorem LC 0y

i»{i addendo,quod deficitab illorum [umma ad complementii duo-

EL

mumrefornm. Er manente linea. te, oporteret d puncto ¢ duce-
re reétams quz cunmre&a. te, conllitueret angulum maiorem an-~
gulo tcn, quantum opus effet, & ob hoc ipfa recta ducenda tran-
- I e . - .
{‘!.[LE: inbtus rect am cn, & fit cu, (quereperietur ducendo d pun-
&o ¢, perpendicularem cs, reétz ar, &dpundo ¢, adhan¢
¢ s» perpendicularem cu) &apuncton ipfa cu, fignato, pona-
S L el e el T . s
mus 3 pun@o u, ducatur perpendicularis ue, adretam ar,qua
{ecabit

T

——..._._
e

FesT

= olaal
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imb;”fﬁﬂm cn, pofitam inter cu, & sr, &fit x, pun&tum
{e&ionis ; [cilicet fcribatur x, inpunéto {eétionis, & ob hoc pars
xe, ipfiusseritbreniortotali ue, & ideo ericetiam brenior re@a
pv*'mwarncum duzre&z sr> & cus finta qui=

il 4

CcSs, Lph ue,
diftantes ad inuicé (per 7. hutus, g etz (untdre@a sc, qua facit

angulos rectos cum quahbtt illara, fcilicet, qua elt perpendicularis
viicuiq; ipfard) & reétze cs, &ue, perpédiculares reGzar, & ideo
Etpcr-muiirlurﬂ; reftx cu, f.;p 2. huius ) oftédentes diftantiam
vnius ab altera , & cum ipfz diftatiz fint ad inuicem zquales (prop-
ter equidiftantiam diGam re@arum sr, & cu) conuenits vt ¢ s,
& ue, queoltenduntipfas zquales dilttias fint ad innicem xqua-
les) quapropter propinquioreft mn, re&z ar, in x, quamn c,
Vnde ipfe {e (e appropinquanta parte x, fcilic ctapaitr dextra, vt
volebamus probare ; Et confequenter fe fe remouét d parte finiftra,
nam css diftantia finiftra efl longiorre@a xe, diftantia dextra
inferioris linez mns ad il[‘“‘LTiﬂllLJ 1 ar, induobusdigerfis pun=-
@&is ¢, finiltro, & x, dextro. Item,quod duxreGe datz fe feap-
prupllsﬁ]uu It d pat t:_, 1:1qu.1 fumma L{um um angulorum internorum
elt minor duobus angulis rectis, potell pmh‘un!'frumm. Siduz
rez datzx, & iam p .m,_l[ non zquidiftantes,& quod n Lr:ti!';zi'icrl[)

vna

parte fe e approj vinquant, & ab altera (e fh-t.u-.-”l-” s non fe (e
narte vbi ."“'I'ui {unt F!|]['|G]'f_ s d [11 DUS FectHS s D=

approping ll.tﬁﬂ' td p:
pus uL.L s quod ille (¢ le appropinquaffent ab altera parte ; vbi fum-

ma duornm angulc .'[H!!‘.I1[1..«..:.‘1'.11'15114'.:{ maior duobus rectis, & fe fe
remouiffent d parte ( & fit dextra ) vbi flumma duorum angulori in-
rernorum el minor duobus reétis ; Sed fumma duorum ane culorum
internorum a p: L:::' x..:ni linez non zquidiltantes fe {e rem uent eit
.3+1~,le minor ducbus re&is (per decima huius, ) Vode ipfi duo an
oyli interni dextri eodem tempore eflent minores, & maiores dm:)-
':'HL]q]-i.;i-'-aqlu}ni eft impofsibile, impofsibile ergo eft :; iod duz re-
Gz datenoniele: pu‘” P J"”_[-. enta.didia parte c,:'-_x';r. ab jpfd
In- e dextra vbi lumma duorum angtlorum internorum eft minor
pinquant fe fe remouédo ab als ia parte vbi

duobus reétis fe !an! pi
ﬁ:m.-r“;- a 1‘:“.‘.'*.:".‘.114" ternorum efl maior ducbus reds.. Quo .*d

gulos internos coalternos. Siinduabus reis datis a r, &'m
ns mm a rc:’L{ tcy occurrat angnlum rtc, mternum {upcrio-
rem dextrum effe minorem angulo tem, ioterno inferiori JF:::!?_]-:‘;
li':;cuu]ru""-' {velquod tens internus inferior dexter, fit minor

angulo atc, interno (uperiori finiftro ipfi coalterno) hocetiam no-
bis oftenden quod ipfee linea (fam cognite non zquidiftites ob e

c'u.lil-




A
q:1115r-.1rer1 ditorum angulorum coalternorum) Magis fl feappro-
pinquantab ipfa parte s vbiangulus et minor , gnoniam fi ram an-
gulo rtc, minori, qudmangulo tcm, ipfi matori f7 =j.'_:-.'_'i':.."f idi-
tus angulus tcn, fummadeorum rtes

& ton, quifunt 1""‘r_’= n1 ab vha eadem

a £ 1 parte dextra , erit minor fumma duorim
ytem, & ten, f:'ﬂ! hzc |Ii!!::'-.._?,' cli xqua.

__..--'""""E<' lis duobust LT._:ﬁ (L er 13. primi)ideoium
n I madi&orum duornm i:;:_. noram dextro

rumerit minor duobus reét s, viade ["EI’}"H“'J”"'I‘ partem huius Pro-

Y

P ofitionis 1am demon ﬂ'.s'_"rn s feq LJlfu, quic od M}{“.J.:‘.:m partedex-
tra dozdate ar, & mn, fefe appt np“l-" ent, &abahafelere-
moucant. Ecfi 1 iter , quo ad externum, & 1 nternwm oppe {itum
ab cadem parte, i notuns fuerits quod anculus internus rec, fit
minor externo icn, ipfioppofito '.?fﬂ.\:'f‘.'.'.!w'  dextrasvel quod
tcn, fitminorexterno gtr; fimiliter concluderemus quod dua
datz ar, & mn,- (iamcognitz nonaq uidiftantes ob inzqualita-

tem dictorum angulorum internorum , & exte rnorum oppofitornm

dd invicem abeadem parte ) leleappropimnquarenta difa parte
SN TS . '::'_.'. | e ! Py .--: --:1;'-I rerr A ---:- ! |
(I!Ir‘-“tll-l --;|-----. i CCIs NICINIING t_nr._‘,__!..l:l i,'_||.[| L2 m v '-_-'«-}-.:-.:[1-]

- FE1T T 1950y = ¢ r oy g . .1..- - - | 4% - 5 -u-'.. . 4 a -
-l-n.a.n.._-ﬂz AR S THUS CE ;'!'.'.||'I;II,=I||"- L!‘..-.l.llu.r[J«".'._['I:
€It mino lamnma fphas com anenlo PLT; led lumina com 2ty
r S [T SRER ﬂ....;,_ “ i PR . ol
t‘IEL]!J‘ 1S duobUs rectis, wdeo fummacum teils erit mino: auo=

busrectis “cu]L 1a hzc fumma angulorum tcn, & ctr, compre-
hendit duos angulos internos dextros » fequitur ( per primam par-
s :

tem fam p.--nhsmm huius Propofitionis ) quo

ab F|1'-' parte dextra
1 Y F - - " F

datz ar, & mn, u:,-hm::: {e feappropinguare , & fe [e remouere
l | - [

av aitera parte finiftra.

THEOREMA XIILL. PROPOSITIO XIIL

£ fuper Guas riilas datas ducantur linee fecantes, fumma duorum
.r:avr lorum internorum ab vna eadem parte, Mc.,f;m let vna fé-
€antism cum duabies datis , erit equalis fumine dworum inter-

noram anguloram, quos .@.—5‘5 eidem partes faciel {;:m-fﬂif: alia fe-
Cans Com :J;m.-w duabus daris .

S I duxre&a datz fint zquidiftantes,q .qum.mctrn.&'i,mia fe-
cet iplas t:. :i ummam duorum angulorum internorum cum

infis datis

ngu‘-“?:- Gdl’s Zqualem LIEJ(JJ.;.I.:.lL-..l.:ri Cmper IHIJLL qu ll'él'lliu'"l*-_.‘- cla=

rum
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rum eft, quod pr
ponamus mirs

oponitur, Sed fiduz datz fint non zquidiltantes,
& gps fedtz ab ars & mg, ita probabimus
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guantum propon:tur : Du&is perpendicularibus go, & rs, alte-
ri datarum 4 duobus punéis fectionis inalia, quz duz perpgndicn-
lares erunt ad inuicem equidiftantes (per oftanam huius ) & prop=
terea [umma duorum angulorum dextrorum internorum acg, &
ogr, factoru ab vna ,cum duabus datis; erit zqualis fumma duo-
rum :r.n:j,r.:]m'urnir].‘frn:‘:rmn1‘::"!*.Eli:f:r dextrorum nsr, & srpsfa-
Gorum ab altera cumijfdem duabus datis (cum angulus a0 g,.per
fe fit qualis angulo nsr, & angulus ogr, angulo srp, per
quartam huius. ) Quia poltea illis zquaturduo smg, & mgr;
dex

I-l-:_'i-

interni fa@i ab vna fecantivm cum duabus datis 2 parte

duobus alijs zquanturduo sar, & acp. interni fattiab altera
fecante s cumij{dem duabus datis abeadem parte dextra ( & hoe

totii ob demonflratis in prima parte decima huivs) fequitur, quod

fumma duorum angulorum fadtornm ab vna fecantinm firzqualis

fummz duornm fa&orum ab altera fecante abeadem parte dextra

cum duabus datis; Et confequenters quod [umma duorum angulo-

riim internorum factorum d parte finiftra cum duabus datis ab vna

fecante > eritzqualis fumme duorum internorum fadtorum ab ea-

dem parte finiftra cum dnabus daris abalia fecante , queniam tam
;

iti quam illi funt,quod remaneta dextris: vig; ad quattuor rectos.

THEOREMA XIV. PR OPOSITIO X1V.
Siquotquet re T livew datu frns .f.f’,m’."{*e"fﬁ:a‘}}f{'.r vHE recie prop ofitie,
pit crunt equidiflantes ad inatcent

2]
Sit
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S It quacumquedatarii a bed, zquidiftans propofita p, Di-
citur ipfas effe ad inuicem zquidiftantes ; Nam pofita ad libi-
tum vna recta perpendiculari ad propofitam , & hac producatur
quoulq; fecet quamcung; data-

i i rum (1phis et1d produétis, fi oc-

i — @ currat quoulq; perpendicularis
b— i ‘ propofitz linex eas fecare pol-
{ fit) & fic rs, illa (per fecund iny

" el N | huius) erit etiam perpendicula-
@ 'j'""—-__' — p rtiscuicung;dataramuvnde (per
S0 QR IR [ e ] 4 feptimam huius ) quzcunq; da-
Ly * tarum erit quidiftans cuicun~

que alteriiplarum datarum, (cj
licetreta a, cuicunguealiarum, finiiliter b, cuicunque aliarum,
&fic c» ad d, &ad qu:!!kutnpﬁ ahasre&as aquidiftantes re &z
p: propolite.

PROBLEMA. PROPOSITIO XV.

A aaro pancio ducerercitam equidifl antem ad propoficam rectam,
gu« won fit indirectum cum 1pfe punclo dato [etlicet tales fit,
vt fi 4 punito dato duceretur linea ad vmum terminoram pro-
pojire, dlla nom vniatur ¢t propofita, Jedfaciat angulit cum 17/

A Daro pundto a, ducendafitre@a equidiftans reG=z pro-

pofitz cr. Abipfopunéto a2, ducatur re®a perpendicula-
risadre®am cr, (producendoipfam cr, quando opus fit, tali
modo , veipla perpendicularis fuper eam cadere polsit, ita vt illa
3 ) 3 fecari pofsit a2 diGa perpendiculari) & fi as, &
<3 abeodem pun&o dato a, ducatur perpendicu-

: larisad hanc as, fen a parte finiftra, feud dex-

R 7 traadlibicum, & fit au, vel at, quz au, vel
a6 fen ut, eritzquidiftansre@= cr, vrvole-

bamus (per leptimam huius) cum 2 coltru@ione » vna,f éadem re-
¢ta as, fit perpendicularis propofite cr, & au, vel ats feu to-
tall ut, velpoflumusdicete re@am ut, effe zquidiftartem reGae
¢r, (per 11, huius) cum Quicunque angulorum ab a, ¥ab s, fig
rectus» & ideo cum fumma duerum angulorum tas, & rsa, in-
terncrum dextrorum, vel cum fumma duorum-uas, & c¢sa, in-
ternorum finiftrorn fitxqualis duobus re&is. Vel alio medo ; A pill-

k eto di-
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Godato a. Ducatur re®am ad libitum s qua pérueniatad propo-
fitam cr, &fit as» pofica abeodempunéto a, dpartedextra
ducaturre&a at, quzcumreéta as, faciatan-

w d £
Ty gulum zqualem anﬂ'uIO asc, finiftro formata
T ab as, & sc Vel poftea ab eodem puncto a,
. & ¥ 4 partefiniftra ducaturre&a-a uy, quacum ass

faciatanguliequalem angulo asry dextro,formatoab as, &sr
pam ita cafintduoanguli ras: & asc, coalterni,velduo uass
& 12AST, hl]n:sLLrLualtt,1s11L-:Jn:{tu.urt:n_utm“n uts & cr, fe&a-
rum ab as) zqualesad inuicem,re&a u t, duéta, anttranfiens
perpunctum a, datum,erit (per xt. huius) zqu idiftansreftze cry
1“='-"--”-'.-il-..r, Velalio modo ; A dato pun&to a, duéta recta,quo quo-
0do, qua P“rucmtu.ln[ cr, propofitam sipf{a producatur a parte

fuperiori punéti, a, ]umtifmilht'l::pmmmm"1 X, poftea 2 punéto
L, ducaturredia at, qua: 1["3.L edextra cumire&a a x, faciatan-
g: im zqualem angulo asr, ‘,:‘.:-Inahrt-.'&parn:

o ,-rx‘r-_ lextra facitre&a as, duéta cumreéta sr. Vel

3 (quod idemeft) poftea a pun&to a, ducaturreéta
aus quaadparte finiftracum ax, faciatangulum
&P 3 xzqualemangulo asc, quemabeadem parte fini-
: s ftra facitre&a as,» dudtaciire®a s¢, & itacon-
nderatis duabusre®is ut, & cr, fe&isdreda xs» quiaangu-

Sexiernus xat, dexter,ecRaqualisinterno asr, ipfioppofito
ab eadem parte, Vel quia angulusexternus x a u, finifter elt zqua-
¥ HJt‘IlL‘ DO AS5Cs l‘f]u“p[}fm..u_ tl{l::mp irtesfciemus (per 11.ho- |
ins) quod duzreétz ut, & cr, funta qm1:i".1httw:1dimicc'u Et
'JU*‘-]L“'}P'ULILJ"LEIE['-.'l.l.'mll as, dparte m;umn as pltwu a-

i1 A ur LLI}”""L'IHJIJ; S l."UJnHl'ILJ.H '[] Ila i'fl ‘,lftt"d a "‘l'! Ct >
= a, ducatur at, dextra; quacum as, t.:c:m angu-

s lum ta s, dextrum @zqualem interno dextto rsn,
=g Velducatur a v, l'niE’cranu:rcl:rn as ;faciatan-

n’ gulum uas, fintra u]u:th:m interno finiftro ¢ s n;

: quod ob eddem canfam fupradidtamreé&ta at, feu
dicamus v t, erit zquidi Htans prepofitz cr. Necdubitanduomeft
qued duz re@z ua, & at, nonfintfimul coniunéte i nn.u“r‘-'m
confhit w-il'-.J:-..U vaoamre&am ut, fcilice l:n-md na, produ&a ver
fus a, n 01} /niatar cumre&a ats vel at uod ta, pr yduéta verilus a,
non valatut cumredta an: quoniamcum angulus x a t, fitzqua-
I1s angulo asr, & angulus xaw azqualisangulo asc,etiam fum-
ma L{uurum_angu!_uL.'m xat, & xau,eritzqualis umma duorum

d5l> 3&
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ast, & asc, fed hzceft zqualis duobus reéis (per 13. primi ) &
ideo illa fumma etiam erit zqualis duobus reétis, & propterea (per
14.primi)duzre&z at, & au, {unt ﬂmulcﬂnum_ﬂa:mdl-
redum. Idem occurritin alijs modis fuperioribus
operandi, quod in quocung;illori (ume=
ma angulorum tas, & uas,
eft equalis duobns
rectis.
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