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ad AF (feu AE), & fiat KG=I=—4a: & quia GN=MN=t=—4,
ideo GM=3¢/==24, coincidentibus proinde pun&is K, N. Cen-
tro itaque N, latere tranfverfo GM=12t=14, & latere re@o
r=1a defcribatur Ellipfis ; hoc eft centro N (feu K) & radio
NG=NK=NM=—:z ﬁ:{bribamr Circulus AGDMO, atque hic
erit locus quafitus, in quo AE=x, ED—y, & EO=y. Ex primis

enim Algebra elementis notum eft propofitam AEquationem duas
habere veras Radices.
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Methedus Figurarum, &ec.

effe Figuras indefinite Quadrature capaces,

quz tum quoad totas, tum quoad fingulas partes
{funt Quadrabiles ; Alias vero efle, qn, licet hujuf-
modi Quadraturam indefinitam non admuittant, ali-
quam tamen habent portionem quadrabilem, imo
tota figura nonnunquam Quadrari poteft, cum quee-
libet ejus pars non poffit. Nec credibile eft ex alio
fonte eornm errorem ortum efle, qui Circuli, Hy-
perbole, & aliarum quarundam figurarum Quadra-
turas impoffibiles exiftimarunt, quam quia hanc fi-
gurarum diftinctionem non confiderarunt.  Metho-
dis enim utentes quz {upponunt figuras efle indefinite
Quadrabiles, cumaliquam Quadrandam aflumerent,
quz eorum Methodos reculabat, ftatimillius Quadra-
turam impoffibilem efle crediderunt ; cum exinde am-
plius non effet concludendum, quam Methodos qui-
bus ufi {unt efle imperfectas, & ad omnes figuras non
extendere. Sed cum infticutum meam non fit aliorum
errores detegere, aft quid in hac materia excogitavi
B patcis

Ol’timé nuper obfervarunt Geometrz qi.m[l".le
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paucis exponere; Methodum hic rradam(non ex Arith-
meticis fed Geometricis principiis deductam)qua figu-
rafum utriufque generis quadraturas determinabit. Pri-
oris generis Geometricas, pofterioris vero Algebraicas
quadratnras per feries infinitas exhibebit. Et quiaMe-
thodus quie fpeciales talium figurarum quadraturas de-
cerminet, A nemine hactenus vulgata eft, {peramus
praclarum illum Germanum ( qut publice eam pro-
mific, & omnino in poteftate {ua efle afferuic, in A-
&is Eruditorum Lipfiz publicacis ) {uam breviin lu-
cem emiffurum.

Theorema 1.

Iy e It Curva quavis VH. (cojusaxis VD,
AR applicata HD ad VD perpendicularis)
item linea V 7. S talis, ut i 4 curve puncto.libere
fumpto puta E ducatur recta E P ad Curvam, &
E A Z ad axem perpendicularis; fic refta A Z, inter-
ceptez A P xquals, erit {patium VDS==-

Demonftratio : Sitangulus HD O femirectus, &
zqui fecerur U D, indefinite punctis A, B, C per
quz ducantur, EAZ, FBZ, G CZ ad HD pa-
rallellz, & Curva occurrentes in E,F, G a quibus du-
cantur E1Y, FKY, GLY, ad U D  panllel,
quin & re&tz EP, FP, GP, HP fint Curva VH

© perpen-




i1

petpendiculares.  Eft Triangulum HL G {mmile tri-
angulo PDH (nam ob indefinitam {ectionem Cur
vula GH prorecti haberi poteft)quare ef HL. LG : :
PD. DH, adeoque H'E xDH=L GxPD, hoc
eft, HLxHO=DCxDS, & fimili difcurfu
monftrabitur, quoniam - Triangulum GMF triangu-
lo PCG affimilatur, fore LKxLY =CBxCZ
& fimiliter erit KIxKY = BAxBZ, itidem erit
[IDxI¥Y=AVxAZ; unde conftac triangulum
HDO (quod a rectangulis ifts HLx H O
4+ LKxLY 4+KIxKY 4 IDxIY mmime
differt ) - @quaxi Spatio V.S ((quod itidem 4
reGtangulis D CxDS4CBxCZ L-BAxBZ
AV.xAZ minime differt) hoceft VDS = "9,
Quod erat Demonftrandum. Nobile hoc Theorema
debetur viro Celeberrimo D. Doctori Barraw, quiin-
numera habet, & fublimia, Theoremata circa linea-
rum -Curvarum proprietates : nec mihi quenquam
(quorum Scripta edita {unc) vidiffe contigic ( imo
nec aliis conugifle puto ) qui tanco judicio, & Suc-
ceflu tanto, abftrufiorem hanc & minus culeam Geo-
metrix partem, tractavis & promovit.
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Pirco 5.1 L

Data relatione inter P M ( qua diftantiam inter
Curve perpendicularem P C &~ ordmatim ap-
plicatam MC defignat) & abfciffam AM ( que di-
[Eantiam inter applicatam & werticem 4 defignat’) -

¥

cpmtimmm movenire Curve Iimee A C naturam d{ﬁtienrem.

Fig. 2,

T omnes Curvas fub und Regula generali com-
rehendam adnoto in quacunque linea Curva
A C fore femper PMxMT = CMq propter an-
gulum rectum PCT Quare multiplico fingulos ter-
minos P M denotantes per terminum AM (prius in
diverfos numeros incognitos multiplicatum ) & pro-
duétum pono xquale Quadrato applicatx CM. - Ra-
tio hujus regulz colligt poteft, ex Methodo inveni-
endi Tangentes 2 Clariflimo Slufio edita in Atz Phi-
lofophicis Reg: Societatis Anglicanz. Exemplis remil-
luftrabo.
Exemp. 1. Fig. 2. Detur PM=]1,& vocetur AM
y, CM x,3, b, ¢, i, &c. denotent quantitates cognitas
& determinatas, item [, m, n, b. k &c. numeros inco-
gitos. Jam juxta regulam multiplico % r per ny, &
productum - =x". qux eft 2quatio ad parabolam.
Exemp.2.(Fig.2.)Sit PM=y + » r & quarenda fic
aquatio illam curvam determinans: procedens fecundi
regulam
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regulam mnltiplico £ r -y per ny, My & productum
2rz 3 my* pono xquale quadrato ab x,nempe -~ 4
my = x' qua elt zquatio ab curvam quafitam.
Exemp. 3. Efo PM = 2-f-a&qua-
ratur curva A C,in qua Sit PM =-2—-3-a. T H
muldplico ’; 4 4 pet ny, my, dritqne productum
"—E—Jr- may= Fde
. Exemp. 4. Sit PM = 2+ 24—+
©2 & querenda fitx quatio iftius cnrve natu-
ram definiens, fecundum regulam multiplico—= +
2y 22 4y, per ny, my, ly, hy, eritque—=~ +
mys 4 22 4 hy'= x° quaeft zquatio quaefica,

— = ——

a s

Deniquefit P M ==, multiplico—- per
n y. erit productum “5 =X, velna? =yx'.
fed quia n, m; | b, &c. adhuc fint incognita, modum

oftendam ea dezerminendi.

Fig. .3

i

Pros IL

Quantitates I, m,n. &c. precedenti Problemate ufurpa-
tas determinare.

cedendo fecundum vulgarem aliquam me-ho-
dum inveniendi Tangentes ) & ejus valorem compa-
ro cum valore dato, nempe fingulos hujus cum fin-
gulis illius terminis qua COMPAratio dererminabit,
L, myn, &c. e

PEr zquationem inventam inveftigo PM ( pro-



6 )

Ut in exemplo primo - = x", invenio PM =
hunc valorem comparo cum valore dato fc. ;r =nr
unde poft reductionem n.= 2, quare fubftituto hoc
valore pro (n) in ®quatione %% = x* erit ry=x"

mry

Sic in exemplo fecundo - J-m y* = x*, invenio fore

PM= 4% 4 my, jam comparo }HFD&IUC hos termi-
nos cum corre{pondentibus terminis valoris dati fc.

ne r

A '=—lupden=12, denim y=y undem=1. fifub-

ftitvantur hi valores prodibit 2quatio qulita & plene
decerminata ry =+ y= xL o,
Similiter inexemplo 3% % J-m a y = x* inveni

PM =22 prze i, igitur debita comparatione
o =lertn =}, & ex2-= q,eritm =2,& fub-

3

ftitutis his valoribus erit 3% - 24y = x2.

St . - 2 4 ] 3
Fig. + Etin exemplo 4. erit PM = & - 222

-
=
Fa

4 3 +h.& faGta comparatione horum terminorum

A . x g 4 . - B
cum términis datis erit 32 = = inden=28& ex*=
. T - f 5 * .i & “
—-—Crit M= -, ex = = L eric | = f,& €X f:l)'
s Jy b= ,r bils — -y b " ] r’- “ ) E .- "
= yent b= 1.Ec {ubftituendo hos V alores,erit equatio

* ¥

2 1

5 +an tEem Y = X
Denique in Exemp. 5. ERPM = [ — £ Fie.3
unde » = 2, adeoque 2 & = yx’, quz cft ad Hy.
perboliformem D C E. '
Hzc duo Problemata ( vel potius duas partes uni-
us Problematis) fufius fum profecutus, eo quod a
nemine
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nemine adhuc tractata fine, faltem quorum feripta ad
manus meas pervenerunt ; tum maxime, quod ho-
rum ope Figurarum Quadraturas {im determinaturus.

Paoas.: FLL

Parabole Quadraturam determinare.

SR

S k) parabola VCS. cujus latus re-
Gum f{it ». VM vocetur, y, M C, Z
unde ex natura parabole ¥y = 2 = MC wm per
problema primum inveniatur curva V H, calis ut (it
PM="*ry ( per PG hic & in ﬁqucnribus intel-
ligenda eft Curvae quafice perpendicularis ) fed per
methodum jam tradicam invenio Curvam quaficam
definiri per hanc eéquationem nr y* = x* ( per x de-
figno applicatas G M, HD Curva quzfite) & de-

Fig. 4

terminando z per Prob. 2. invenies n — == unde:
. — e 2 3
—-ry? =x*% ac proinde Viry=5 = SM4g—.

V.MC. ut conftat ex Theoremate jam pramiffo.
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Pros IV.

Paraboloidis Cubicalis Quadraturam determinare.

@

ST O VCS parabolois Cubicalis, VD

axis & latus reGtum r, & VM = j,

inde ex natura Curva iftius eritrr y = X* adeoque
v rry =X, proptcrea pro determinatione Quadra-
e areze VM C invenienda eft Curva (per Prob.1.)
V H talis ut fic femper PM = yrry, & procedens
{ecundum regulam ibi propofitam invenio Curvam

V H definiri per hanc zquationem nr°y* = x °& de-

Fig. 4.

terminando 7 ('per Prob. 2. ) inveniens » = 3, a-
deoque xquationem quefiam effe 77 r*y* = x5

2

unde ¢y r2yt=-, = oM g =.YMQC, Etiin
hunc modum Quadrantur infinite paraboloides quz
definiuntur per 7’y = 457 ) =RH1T ) = R, &e.

Eaom: A8

® 1raboloidis Semicubicalis Quadraturam mvenire.

w I'T V CS parabolois femicubicalis, cu-
iy jus hxc eft proprietas r y* = X% unde
Ry e e invenienda igitur et Curva VH in
qL'lﬂ.
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qua PM= =y ry* = M C; & perproblema primum
iny EI'HD illam definiri per hanc xqunti{“hm nry’
= x%; & ut determinetur » procedo in hunc mo-
dum pu Prob. 2. quaro P M ex mqmtmm inventa

nyr=x°, &invenio PM = 3"7. piss ‘
v216nrye &

facta comparatione cum dato Valore eric 24"
.,’/

216 r y*°
= ¢ r)’, unde provenit n = 2% poft debimm re-
dLu:hmnem,adenqm Curva W.f H deﬁm Qur peric =t
unde. etit 2 o7 ¥ = -f; =S4g=V MC EELU-
dem modo Quadrari meﬁmt :Lrﬂ.bu 1meea mhmrx
quz defniuntur per 3} = z4, ry* R
&ec.

Proovs VI

In H}perﬂ;ﬂh OCN quadranda - fit Area interminata
0CMVL.

Eag, %-ESIED I—I}fpr:rbcﬁrml potentia = a°, undc? =3,
mqmrend.l igitur el Curva V H talis ut in

[

ea fit femper PM = —“-at nullam efle hujufmodi
Methodus jam tradica ffaom dfprﬁ'hf:ndit : nam juxta

| PEI ny, & productum

nar

regulam muldiplicanda eft
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# a* non poteft poni xquale X7, Quadratum deter-
minatum nequit 2quari Quadrato indeterminato, ac
proinde concludendum eft Sj‘ivatium interminatum non
efle Quadrabile: nam fi darerur illius Quadratura,
daremnr etiam Curva quadam V H in qua effet fem-

PEI thj — MC.

PrRos Vil

Hyberboliformis 0 C N cujus bac fit proprietas y X* =a*
Quadraturam determinare Arex Inrerminatce OCMVL.

Ak Uoniam ex naturaCurve v—= = =MC
- quarenda eft curva VH inqua fem-

per fit PM = y 5, atque per Prob. 1.

Invenio Curvam V H definiri per n 4’y = x* & de-
terminando n per Prob. 2. Invenies n = 16, adeo-
que 16a'y =x ‘* unde Spatium interminacum

OCMYVL = 2y4).

Pros, VIIL
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Pros. VIIL

Sit natura Flyperbolif ormis defmita hac aquatione y 3 =a',
& Quadranda fit Areainterminata OCMV L.

X natura curve o— = 3, & invenietur curva
VHin qua PM = J=- definiri per

=

2

OCMVL. Et fic quadra,rlrur Hy Pf:rbuliﬁ;rmes
inﬁnitx dfﬁl’lif&' PE‘I‘_}‘ ;{4 — - If'} 9 (? — J.:'S} y {G - x?, &c.

PR of A

In Eyperboliformi 0 C K cujus hec fit proprietasy* z =4
derm:dﬂ fit acre mterminata OCM V'L,

e EX hujus curve natura manifeftum eft
5 g =1+ = MC quare Quazrenda eft
curva aliqua, ut diftantia inter ejus perpendicula-
rem & applicatam fit xqualis % , & procedendo fe-
cundum ufitatam Methodum invenio Curvam quz-
{itam definiri per y x* = na’ & determinando(n)per
Prob. Secundum erit # = 2 adeoque xquatio eft
2y =y x°, quaitdem eft zquatio ad Hyberboli-
formem (fed alterius naturz) SGH; & quoniam

pPc: illiu

. e L I -
- T =
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illius perpcndi:uhris G P, inter verticem & applica-
ram cadit, vel furfum tendit ideo5-=-~-= KCMD
Et Aream O CM VL effle ex earum numero quas
Geometrxe vocant plufquam inhnitas, jam monuit
lariffimus Noftras D.David Gregorius in ‘pulcherrimo
(o Tra&atu, de Dimenfione Figurarum.

P ol X

Sit ACD curva talis ut duéta ut cungne MC ad AD
normali, [it poteftas quevis ipfius AD ad fomilem po-
teftatem partis AM, ut poteftas quevis partis D M
ad fimilem poteftatem applicate M C, < determinanda

fit Quadratura Aree A M C,

i 4 STO AD = b, &. exponens illius
P (8, | poteftatis 2, A'M vocetur y unde eti-
am exponens illius poreftatis eft, 2 efto preterea ex-
ponens poteftatis linex D M feub—y, (1) aquuﬂ
exponens applicace M.C feu z eft 1, tum ex nature

hnex curva. 5% y?::b_y.x unde 3 = —— ,Quz-
ratur ergo curva AHinqua fit P M= 2227 inve-
nieturque per Prob. 1. & 2. illam definiri per
2hy' -1yt =bx L und-——_ 5= -—= AMC,

Atque hxe eadem eft curva de qua lnquimr D. Carte-
fius in tom. 3. Epift, pag. 219. quam przferendam

= ; - - . - - =
putcat (ob conftructionis facilitatem) curva quam Galli

vacant la Galande. Pros, XI.
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Pipo 5.0 XL

Determinanda fit Quadratura Aree A MC, o~
defmiatur natura Gurve pery' +-ay' 3-a’ y’
ta'y da =a'z

Uzrenda eft Curva VH, talis ut in ea fit fem-
prPM=MC=z="+5+5+"
+ a. Et per Prob. 1. defmietur perny® +
may "-la’y L ka'y' L ha’y=4a'x'& de
terminando n,m, [, k, b (per Prob. 2.) erit n =
m=:,l =2, k= 3h=2; adeoque zquatio quz-
fiaelt3y 454y +2a’y +32'y" + 24" y=
a'x", adeoque 7= 4 5+
— &M1 — AMC,
Atque hactenus folasillas figuras tractavi qué {une
indefinit¢ Quadrabiles, & quantillo labore earum Qua-
drature, per hanc Methodum determinencur, aliis
judicandum relinquo: Ad illas jam progredior qua
hujulmodi Quadraturam refpuunt : & exprefle moneo
me Quadraturas quas hic exhibiturus fum per feries
infinitas, non pro Geometricis fed Algebraicis vel
Arithmeticis habere,

¥ 4 gy @ x 3
= -'—.-_L_ - —— ~ 1 ——
i a - | 2 a 1 b ==

3"' 2
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Pros XIL

Cirenli Quadrataram determinare.

Circulo initium faciam, qui omnium linea-
A rum curvarum {impliciffima eft, fi curva fim-
plicitas non ex zquationis, fed defcriptionis (ut re
verd deber ) fimplicitace xftimetur.

Sic itaque Circuli Quadrans ASD in que
AM vocetr y, &ordinata MCz, &ra-
dius AL = r,sumex Circulinatutaerit 3’ = 7" — y,
ac Pl'ﬂil'ldﬂ R = ¥+ —y* hunc valorem refolvo in fe-
riem fecundum Methodum celebertimi D. Ifaaci New-
toni, & invenio 3 = r L= — 45 — 57 - &c. qua-
renda igitur eft Curva AGHin quaPM =r L
2t & & mvensetur pet Prob. pri-
mum Curvam quzfitam definiri per hanc zquationem.

; iyt 1y? ky’
HI wesmiauny R
Quantitates, n, m, I, k, per Prob. fecundum invenie-
trn =12, m=s | =3, k=3 & fubltimendo

Fig. 8.

= x7; & determinando.

| : 1 3 )ﬁ
hos valores, ®quatio erit 2 7 y — L. ke
g 207
17 y ; 1}- 3 },? I=
'“}' - = X, Unde e e e e
567 ? Gr. 40%% 112 i

r'\.
— Al a
|




C1¥50)
=-G Mq =AMC S Vel {t quareretur Quadratura

;
totius Quadrantis, erit ASD =7r* — Ll
gy 7Y meemeee G, Unde 47r — 3°r — gr® —
_ 4 r* = toto Circulo. ~Ec {1 hac (eries per nume-
ros exprimatur , ponendo i = 3 eric area Circuli =
PR ST R BRI infinicum Notacu dig-
num arbitror hinc elici poffe dimenfionem Zonx Cir-
cularis , quam a celeberrimo Geometra D. Ifaaco
Newtono - inventam refert clariff. David Gregorius 1o
memorato trattatu. Efto ABCD “Zona

cujus latind. VL = y, & Circuli radius
— 7, per praecedentem Quadraturam - VBC L =

3 3 7
J D tetie i) . --Adeaquc--zV BCL,

-'I.J E-.

Jcl"

I‘;a s

2 ¥’ B

e —

37 20 r? H-;j‘ér"-'

Pros XIIL
Hyperbola Quadyaturam determinare. .

: I T LSC Hyperbola cujus Alymptoti
fubiy VD, VP, &inqua VE = EL:&,
arque V A = ¢, vocetur ablcifla AM y, & ordina-
tim applicata g, fed ex natura Hyperbola VExEL

=V M |

o e
e s ——

— Ty T
=7 =,
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— 'UMKI\;’ICJ id eft & = }R +CX;3 adﬂﬂqUﬁCB:
z = il , & faéta divifione, fecundum jam re-
¢+’
; a’ a’
ceptam Methodum, eritz = — S0 AL &ec.

z

cne c

Quarenda igitur eft Curva A GH, inqua fit—-—- -
a ay’ 5

P Ni— z ﬁ—l-{— S s &c, & per Prob. pri-

C & c3
. | ‘ ) na'y
rmum invenietur illam definir1 hac zquatione —=
¢

n ﬂ.l‘}lj liﬂ'f? -}ﬁ"

+

C.".‘ {.1
Prob. 2. erit n = R e 5y AC PI‘UELIL{E i’f.'ql'.l':l-

= x7, & determinando, #u, m, I, per

tio qu.:r:ﬁm e © ’?‘—I— - a-’f— — x* unde 22
c c ;c ¢
2 ¢ ;r: 2 2

eadem eft Hyperbolz (lndmmr:t quam exhibuit ce-
lebris vir Nicolaus Mercator in fua Logarichmo-tech-
nia, (]HH.H}"HS methodo ufus {um ab illius PLme di-
YEr !:;1.

Confiderando aliam Hyperbolz proprietatem; ali-
am etram illius Quadraturam inveniemus. Sicergo in
appofito [chemate SCL Hy pubmlu 2qui-
latera cujus céntrum A & l&tllb ranfverfum
RS, ponaur AM =y, =KC, MC=z3, AR
=AS

F.lg, 1.




€ 15 D

— r, unde ex natura Hyperbole rr 4- 3y
SEMERET. SN 1 1 i

J' v RET NG IRRA -
Ll [_'“-'1111'2 -i'\u —_— f ) "5"_,1"":1'3 L 'Ll.?\..'.--.|'l..¢J.---|-'----:| Lalkdl

s

i
21 o=
oy

(’-t

cem Q\mdra,ticﬂm exrr J-yyert g = r J-=—r 5"

T

M.
- il - eeme &c. Quearenda ergo eft Curva AHin

1 67

- ) » )

qua it Pyl =" S ® L ib et o = dC
sr 8p 1 6r°

Prob. primwm inveniecur illam

L . m ! Ry
definiri hac xquatione nry - - } o } 4 2 o
2 7 8 y3 1 61’
— x*, & determinando, , m, Lk, per Prob. fecun-
L‘Ium erit n — s BBl | 1 > 4 1'—— : .flx — :, ”].:u{h.this

his v 1lur1bL15 erit 2 “f:quatm ;r.d Cun am quefitam plene

determinata 2 ry - LB -_}__._ﬂ.hl__-?;'{______ — x*, adeo-
37 Zor: w50

: L8 % x*  GMc

clt..lc El'll: i T}f --'1|— 'J"—-'— - -}—« ‘j —_— g _1

@r dor 1120 2 2
— ASCM.

L

& Pmceda do per

Ex hac Hyperbole Quadratura facile eft Zonz
Hyperbolice Quadraturam determinare.  Sint EDA,
GCB HE’PElb(}LL oppofite, quarum cen- 5
trum K & vertices A, B, Z-:}n::. ABCBE "
cujus lacitudo K L = y, iemm:u;_ tranlverfus A K,

vel KB = r, unde per pracedentem Quadraturam
KLCB

e




(H13%)

" LA, A0
KLCB#F}+6';H4Gr*+HIr5
i 198 Y’

€ri1c ABCD =17) + g_i‘_ﬂlﬂ ” 56 p

ac proinde

XIV.

Ellipfeos Quadraturam determinare.

P Rroc:e.

it N femi-ellipfi LS C D fic femiaxis tranf-
g 9, "i-rﬁ],'ﬁls AS=b & fﬂﬂﬂ&}.’:iﬁ mnjugatus
AL =4, & ponatur abfciffa AM —

ordinatim applicata MC = g, unde ex natura El-

b ;
lipfeos 3 = — «a*— y7, ucergo determinetur Area

AMCS, primo refolvenda ei’cé ey, in fe-

riem extrahendo radicem ex ¥ — 2, unde inve-
by byt by
14 548 164 ¥R i
renda igitur eft Curva aliqua A H in qua femper PM
__b__._.é-yz !?‘}I‘ _—.fjs_ &c
i 20 Bat n6at W ATE
per Prob. 1. illam definiri hac @quatione nby—
mby* lby kby
R YT

nietur 3 = b—

& 1nvenietur

=i IX gifggrminandﬂ quan-

ticates,




| C19)

ticates , , M, I, k per Prob. 2. erit n =2 m =
2 2 EJJ‘I: 5}"1 E"_}l?

I=1% k =2, adeoque 2 E?_y-uﬁ—-a;;_séds
by _ by s N,

64 4oa 12a: g

3

= x*unde b y —

il Gl )

2
Inde facile ervitur Zonx Elliptice dimenfio, ut fi
latitudo Zonz fit AM = y, cateris pofitis ut prius

erit Zona 2 AMCS = zfa_y—é?iz —-EL e
1 ; 34 20at
J
56:;5-"'&‘:‘
Prosz XV.

Sit AD (= d) pofitione & magnitudine data, < Curva
S CD talis ut eaducta utcungue recta MC
( = ]) ad AD perpendicularss fit & = 2
4+ 3, & determinanda fit dree AMCS Qgadra-

tura.

Fig. 13.

e

Uoniam ex natura Curve 3 = /(3) &4 — y3
extralienda eft radix Cubicaex 4 — y, &

iR
invenietur fore 3 = d el S
3d 9d

D 2 Quzren-




(20 )

Quzrenda eft linea Curva A'GH inqua PM =d

— — &c. & dehmierur Curva que-

n y Ly
f
1 .fjl} ] ]Ju-Lr &L i&: one i = ——— )
o I B=Rs oF
terminando n, m, [, per problema fecundumeritn=2,
: : Tx 2) f
M = =, | = ;'.:ILJ!EUSIHC 2 r.’l‘!_} R X 5

Ji’f }I_, :’1 GM (.1

unde etiam 4y - — 22—
J 12 d (31 Nk

AMCS. Er fic (Eyldmnm Cyc
qua dcﬁnil.iﬂturpr:r AR  gas: yt = TaREl
Fodof

=X &; dﬂ-*

:_T“‘H
S
=
Ll
.,,_.LH
=
=g
5
=Y
o

XVLIL

Efto AD (= d) linearecta pofitione & magnitudine data,
¢ SCD linea Curva talis ut duta utcun-
que MC (=.3), ad 4D normais fit. Cubus
ex AD enmCubo ex AM (=), mifmfu Cubo ex
MC fe. & + y* = 3 & determinanda fat Quadra-
tum Aree 4 M C.

Proc:

Fig. 13.

Uoniam 3, = v (3)4~+ refolvenda elt4/(3 )y
in i-‘:ucm radicem cubicam extrahendo, & in-
venietur g = 4 4+ 252 L &c. 'Quarenda

eft




@

eft Curva AH i m qua fi {ic [::mpr:x PM=d4 s -

S R e Pu}l} . & 2. erit xquatm ad
Curvam qu:a.,hmm -2 dy b= =% unde
dyd &5 —gmr =S5 = A M C S.Et fic Quadrari

poiilmt l—h pet hghformes infint:z quax defininncur per:

ir"—;—_} — }- EAV—— gl {E.'ﬂ-:.'.-'..:.

e ——————— e i e e —— = S

Proe. XVIL

Sit-AD = a AS'=1b, & fit Curva S CD’
talis ut duéta quavis MC (=z) ad AD
perpendiculari fit - 4> — y'i: B .a}, & determinan-
da fit Area A MCOS.

T o
. L3

Uoniam ex natura Curve 3 = < v (3)a—p
extrahenda fﬂ: radix ex a’ —*, invenieturque
g=b—— 2 . _ &c (l}l;hiLlldd eft Cur.
mﬂ H in qm PM=MC=5_—_. -_—---’:?j-;-, &ec.
& per Prob. 1 & 2. invenietur Curx am c]nmhnm
definiti hac xquatione 2 by — &7 — i = x% ac”
propterea by — il = '- — M1 AMCS.

Et {ic qLlemntm Elupiﬁmmm 111i1mt.1: ]ua: defini-
untur 2quationibus 4 v/ (4) st — y+ = K, (5)a — 3’
= 3 &,

PR oBs, }{_V{[f,

- T 5 i
IR
Rk ek

|.|='.
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Pros XVIIL

Efto AD (=d) linea reéta pofitione & magnitudine
data & SCD Curva talis ut duéta utcunque
MC ad AD normali fit &'z + y* 3 = 1, &
Quadranda fit Area AMCS.

Fig, 13.

Uoniam z = -2 fiat divifio, & invenie-
Olf 3= am 72 L T2 eritque 2
A ——— = x" zquatio ad Curvam

| - AH mnqua PM =% — 2% 4 =% unde

T =M =F =M =AMCS,

Pros XIX

Cujufvis Figure Quadraturas infinitas invenire,

Int dux quelibet Curva ACE, BRF, & 3
quovis pun&to Cin curva A C E ducatur tangens
CT, &CP ad EP, & CR ad A B parallela, fi
fat TP.PC::DR.PX, erit ABZY = BEF,
APXY =DBR. Eximium hoc Theorema de-

betur etiam viro celeberrimo D. Do&ori Barrow.
Quzrenda finc, exempli gratia, Quadratura infi-
nitz Paraboloidis Cubicalis BR F.  Affumatur pro
| arbitrio



Ch234)

arbitrio quxlibet Curva ACE puta parabola:com-
munis cujus E:meeter fic  (quod idem fit cum pa-
rametro para

eritque TP =2y, PC= yr), & ex nawra pa-
raboloidis DR = 4 (6) 'y adeoque Analogia erit
2y.yryiin(6) r'y. zunde 3 = v(6) 5~ quz
eft zquatio ad Curvam Y X Z, cujus Quadratura in-
venietur per methodum jam traditam fc. 3 v (6) r'y*
— APYZ = DBR. Quax eft Quadratura Para-
boloidis diverfa ab illa gnam dedi in Prob. 4. Et
eodem modo inveniri poteft alia atque alia Quadra-

tura, affumendo aliam arque aliam Curvam A CE.-

Et fic tra@ari poffunt omnes aliz Curve, quemad-
modum parabolidem hic tractavi.

Exhincetiam manifeftum eft Figuras deprimi pofie
ad fimpliciores & Quadratu faciliores, nam in ﬁ%um
ABZY Curva YXZ definita hac zquatione * = ;=
magis eft compofita guam Curva BR F. Adeoque
non parum Geometriam promoveret, qui methodum
daret Figuras ad fimpliciflimas reducendi.

Pros. XX,

oloidis) & ponatur AP = 3, PX =%,
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Prosg XX

Curvam invenire cujus Area per datam quamlibet equ atio-
nem de fionetur.
" c_‘!-

——

"\ Efignetur Area’ hac xquatione v 3y = VMC
B _J (concipiendo V CS effe Curvam quafitam.)
Tum ex oftenfis patet v r’y = T efle xquationem
ad Curvam aliam VGH in qua PM = MC (quz
eft erdinata Curva quafice ) nveltigetur ergo valor
linex PM, & imnvenietur PM = v = = 3leu 43’y
= 7', quz eft QUALLO ad Curvam quafitam V CS
cujus area = 4 7' y. Notandum quod hic (ut prius)
y denotat abfciflas VM, z ordinatas M C, & x or-
dinatas G M.

SR

Pros. XXL

Curvas infinitas invenire quarum Aree per tnam datam
equattonem defignentur.

SOlutio hujus problematis 4 duobus pracedentibus
pendet; inveniatur una Curva cujus Area per
datam zquationem exprimatur (per problema 20)
& fic infinite invenixi poflunt per Prob. 19.

Prob Aall



e

Proxr XXIIL

Data qualibet Curva AH D Curvam aliam AF D nwve-
MIE CUJUS - area AGFE equetur f'rﬁ.mc;.ru'a
contento fub ordinata G H & abfciffa AG
Curve date.

e

N Curva AHD it AG =y, GH = x,. &ex-
primatur illius natura hac xquatione 2 ay — yy
— x°, unde Vzay—y = xadeoque y 24y’ —yt =
x y = AH. Habetur ergo Area hgurz A G F, unde
facile Curva A FB dcfinicu per 1:-1'{:-1)16111.1 20, Ic.
R L et e s .0
< 2, ey

Pros XXIIL

Data qualibet Curva AH D, aliam Curvam AF B in-
venire cujus area 4 G F equatur rectangulo o3
contento fub ordinata GH Curve AHD, =
& conftanti aligua data refta (a)

Efiniacur Curva AHD ut prius o/ zay—yy
=x unde y22y—a )y =ax = AGE,
habetur ergo natura Curvae AFB per Prob. z20. lc.
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Lt — ot =205420 hie & In Preccdfsnti z_denotat ordi-

e s
natas Curvze quafix A F B.

Et quidem aliis modis infinitis (prater duos jam
traditos) inveniri poteft curva cuojus area, ope alterius
curva datze fit quadrabilis, per Prob. 2e. Qued fiers
pofle afferuit jam laudatus Germanus, fed qio modo
faciendum fit nequaquam oftendi.

Alia folutio problematis-pracedentis.

B I'T Curvadata ACB, CT tangens in
gt punéto quolibet C, ordinata CF; flatq;
TFEFC::a FZ, orietur kine Curva AZZ ualis
ut ¢+ FC=AFZ; ut demonftratum eft ab illuftrif-
fimo D. Doétori Barrow.

Nec quidquam jam deeflt ut Methods quam tra-
didi Figurarum Quadraturas determinandi, ad omnes
figuras extendatur (exceptis iis qua aCurvis tranfcen-
dentibus terminantur , quas nulla: haétenus vulgata
Methodus comprehendit) nif1 ut difficultates duas amo-
veam ; qua in quibufdam cafibus contingere poflunt;
quarum_prior accidic cum fighram aliquam Quadran-
do necefle fit & Radicem ex aquatione effecta (8 fu-
pra Quadraticas alcendente) extrahere, in quo cafu
unicum remedium mihi ‘cognitum eft radicem iftius
2quationis in feriem infinitam (juxta Methodum cla-
Afimi vir D. Ifaact Newtoni Geometrx non minus

LR quam
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quam Analyfte Prx&mtiﬂinﬁ} refolvere, quam prajo
commiffam efle a clarifl. Wallifio audimus,quamque
infignis iple D. Newtonus mihi in Manulcriptis- pro
{umma {ua humanicate communicavit ;. Nam Metho-
dus Generalis @quatiofum radices Analytice detérii-
nandi (in Actis Eruditorum Lipfie publicatis A° 1683,
Menfe Maio a praclaro illo Germano edita) huic ne-
gotio parum vel fihil infervit, ur de infuperabili in
ei calculi moleftia nithil dicam. Sed nihileminus in-
ventum eft inter precipua Artis Analytice merito
numerandum.

Secunda difficultas eft cum valor ordinatim appli-
cat® conftat terminis afymimetris; mam res eflet im-
menfl laboris zquationem ab afymmetria liberare, fi
plures {int quam quatuot tetmini {ignis radicalibus af-
fecti, ut faus norunt Analyleos perici.  Sed huic diffi-
cultati remedium optimum fuppeditavit infignis Geo-
metra G. G. Leebnitius in nova {ua Methodo Tan-
gentes inveniendi in Aétis Eruditorum Anni {uperio-
ris publicata. 1bi enim praclarss vir viam expeditam
oftendic , Tangentes inveniendi, quamvis zquatio
curve naturam €xprimens terminis irrationalibus
quam maxime {it implicita, non ablatis irrationalibus.
Quomodo ifta methodus ad prefens negotium fit ap-
plicanda exemplo oftendam.

Efto V CScirculi Quadrans cujus Diameter
fit (1) & VM vocetur y, item ordinata M C "%

g g, tum

S -
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7, tum ex narura circuli z = ¥ry—2 & refolvendo
ry—y' in feriem per extractionem radicis, invenietur.
x=Vry—¥Yiv-..&ec Ut determinetur Quadra-
eura aree V. M C, invenienda eft curva V H, 1n qui
P M =¥ry-¥ 32 eritq; per Prob. 1. zquatio ad cut-
vam quﬁ:i_immv H vury? — *”i“f-_.*",';f:—-x:; & au-
ferendo quantitates fractas (quod tamen abfolute ne-
cefle non eft, fed hic fic ob majorem facilicatem) mul-
tiplicando per V167 1 eritVibniy—Vamr y Yy =
« vier; & determinando n,m, [, (per Prob. 2.) qua
fola eft difficuleas fic procedo: compendii caufa pono
p=16nry q=4mry, s==1y ;- eritq; ¥p--¥q--¥s
—x" y167; fed per caleulum ibi explicacum inve-
d bt gy : i
JI:,L:-? q= 1;’.:_.3? ) m, Lrquc X
v 16 =2 x v167 dx, & fubftitutis his valoribus
byl PP el T S dx, fed per eun-
Vap Y49 V4s

dem calculum eric dp= 48nrtytdy, dg=20mr’ y'dy
& deniqs ds=7 1y dy, & {ubftituendo hos valores
cum valoribus quantitatum v 4p,Y 49" 45, xqua-

WSuriydy . aomrydy  716dy—2x4 16

.'_“ralli
o Gl T

& 6gnrt y! ;"-iﬁmr'_}-: v 4ly7

nietut ¥ p=
L

Quam clariffimus Author zquationem differenti-
alem appellat: & haec 2quatio in Analogiam refolu-

ta dat. dy. dx:u X v 647, 48nry’ 20mry (7130 5%
A 6anrty’ Viem ry V"} !1}' 7
PM. ut ex eodem calculo eft manifeftumadeod; erit
11t ex eodeém calcllo € MANMEITUIM & fﬂi},

-:":1 -.'l.:.-"'-lq
PM=
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PMi=cuaBaryry ) 2omriyly L 7HY =&
v 4096 nr’y' Viozgmyr' y ¥ a58lry
Er fa&a comparatione horum terminorum cum
terminis prioribus P M denotantibus, juxta cognitas
comparationis leges fee A8y Vg inde no=—
v a}.C‘f}l‘f‘r ! _}‘
fimiliter m=15; & =16 quibus fubftitutis eric

L 49 J
Viey Y6y _ v y — x*=GMy, adeoque 47
0 1 or _‘_,’;5 3 9
6y yr a’ CM \
__-1;"]_ -1"_,_ ﬁr"-_;u._=_.:_; _,i'___ Lty
ey b=t S iy =V MC. Adeog; etiam

hoc modo habetur circuli Quadratura.  Et {imilem
difcurfum in aliis adhibere non eric difficile, cuivis in
fingulari hoc calculi genere verfato, ita ut fuperfluum
duxi praftantiffima hujus Methodi ufum pluribus ex-
emplis itluftrare. Unum tamen eft quod hic obiter
notandum puto, pofle ex hac Tangentium methodo
breviter demonftrari veritatem Regula quam dedi pro
folutione problematis primi.

Namg; dy.dx :: TM. MC (ut ex i{ta methodo
eft manifeftum) fed TM.MC :: M C. P M. ob an-
gulum re¢tum T MP. Ergo dy. dx : : MC.PM
(vel pofito x pro M C) erit dy. dx - : x. P M. Unde
PMxdy = xdx, & [ubftimendo y & x pro earum
differentiis dy, dx erit PM x.y = x*. Quod. demon-
{trandum erat.

Jamg; concludo, {1 nulia fie Curva in qua diftan-
ta incer illius perpendicularem & ordinatam fic equa-

115
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T vl

lis correfpondenti ordinatz in Curva Figuran-(cum
reta vel rectis )comprehendentem, illam Figuram non
effe indefinite Quadrabilem; nam fi darecur illius
Quadratura indefnita, daretur etiam hujufmodi Curva
ut patet ex Prob. 20. Et nullam efle talem Curvam
pro Circulo & Hyperbola, facile poflum demonftrare,
led demonltrationem ob nimiam prolixitatem hic
OI1iitto.

De Linearum Curvarum Retlificatione.

Uifnam fuerit qui primo Curva reétam xqua-
lem invenit diu multumq; Anglos inter &Bata-
vos difputatumn fuiée qui plenius dé ea re fibi
(atisfieri volunt, totam difputationem videre poflunt,
in eximio libello de Cycloide a Clariff. Wallifio Edi-
to pag. 91, 92,93, itemg; in Horologio Ofcilla-
torto illuftriffimi Hugenii pag. 72,73, & dr:niq,-,iu
Epiftola Wallifii in Actis Philofophicis Reg. Socier.
publicata Num. ¢8. res enim tanti non eft ut ulteriori
difquifiione digna videatur, mihi prafertim qui nec
Anglus fum nec Batavus. Ea tamen, quez, re bene
perpenfa, utring; manifefta videntur, breviter anno-
tabo: 1. Quod Guliel. Nelius Equitis Angli Filius
omnium primus reétam Curve zqualem invenerit.
2. Quod non datam Curvam recbificaveritfed Cur-
vam rectificationis capacem exhibuerit, 3. Quod dig-
niflimus
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niffimus & Geometra peritiffitnus D. Chriftoph. Wren
primo oblarz Curvz (fc. Cycloidi) rectam zqualem
determinaverit. 4. Quod Heuratius primo oftenderit

quamliber dacam Curvam rectificare, fuppoficis Figu-

rarum Quadraturis;  Et in co Heuratiit Methodi
non parum eft confpicua quod ftatim indicat qua-
nam illa Figura fit cujus Quadratura Curvam datam
rectificaret; Adeoq; cum jam Methodum generalem
premifi Figurarum Quadraturas determinandi; facile
erit Curvam aliquam in-rectam tranfmutare’; Erretta
illa vel per zquationem finitam (cum nempe Figura
eft indehnite Quadrabilis) vel per feriem infinitam ex-
primeryr, Henratius enim_ tali methodo deftirutus,
non potuit: methodum fuaus Cuxvas reGificanidi, ‘ad
omnes illas Curvas extendere, Quarum rectificationes
a figuris indefinite Quadrabilibus dependent; mul-

toq; Minus cupyd figura {pecialis tantum Quadrature

ﬂlPEI.Ci .dtpendermt,

THEOREMA. 2

108 SINT duzx linex Curve ACE, GIL, &
TS L P recta AF ejus nature ut (du&ta ex pun-
&o M libere fumpto perpendiculariM1 fecante Curvas
in C& I, uti & CP perpendicular ad Curvam
ACE)fic.... MC. CP::R. MI(R hic eft quz-

libet linea recta data vel affumpta) eric AGILEF =
| Rx

ettt
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Rx ACE. Demonftratio hujus Theorematis habetur
in Epiﬁmla Heurartil ad Schotenium.

Lo e

Determinare Longitudmen Parabole. AC E.

[T parabolz vertex 4, ipfius axis 4G, &
parameter (a) AM vocetur x & MC vo-
Cetur y ; 111df: ex. natura parabola x*=ay; " per me-

thodum aliquam vulgarem  Tangenees inveniendi;

C(‘:rﬂﬁ&b]t fore PM —“'1-__"..'1 adeoq; PMg=*:, unde PC
— g/ X jtmqul& CM.CP ::a. MI; vel in ter-

I‘l‘llﬂl‘%iﬂl;ﬂ}l.hﬂlb = + i 11 4 g (polito nimirum

MI=z) unde =¥+ +#% quz eft zquatio ad Hy- |
per mhm aqu, pro determinatione longitudinis
linex par: alice AC E, Quadranda eft Area Hyper-

bolica AGILEF (ucin Preb. 13.) cntque

Fig.14.

AGILF = ax + 535 4+ 4% &e.
Unde axACE=ax .-]- S + s &c. per'Theor.2.
Adeoq; ACE =x _; R S

Pr oB.
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e SE —_ . T s i B s —

Proz 1L

Circuls Peripberice reCtam aqualem exhibere.

['T ACF circuli Quadrans cujus radius .

fic d. & vocetur PM y, MCx; &Mz, =
fitq; GI L talis curva ut ducta utcung; normah CMI
ad re¢tam PF it MC.PC:: d (reéta llbﬂrﬂ fumpta).
ML id eft va=. d:: d. z. unde 3 ”‘"_ifa'a!-}p que eft

xqu:u:ia ad curvam GIL; adeacr{ PMi6=dy + 7,
Lo _1_5;; - __Rr-:‘ Sed pErT eor. 2. eft dx A C

—-d}-}-m L —&eErgoAC=y4- 422"+

--_'—H c..

Il

Rir.on.g LLL

Hyperbola rectam aqualem exhibere.

9[1 A CE Hyperbola zquilatera cujus
femiaxis BA—=a & centrum B; & BM % i
vocetur §, ACx, unde ex natura Hu perbola o* 4 y*
=x"; ponatur P C Hyperbolx in C Pcrpf:ndlculans ;

F Inyeni-
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invenietur PM =y adeog; P C=v="+2 fi fiat M C.

CP ::a. M. id eff, Vo ¥Ys5250 11 a. g erit 3=
———— qu eft zquatio ad Curvam GIL.

L PTET
Sed vadaiy = d Jl—)'*-.’f;._ il
Et ¥i#r = a4 5=t &c.
1"‘!.!“' 4= 2dTy? . s 1

Ideog; ——— —gtEa &
o i y? i'_'

Unde BELG =4 }5z+= &¢.

th;' AC E= ¥, éj.'_:'; - L‘Ti &,

De Curvartm ﬁ,{pﬁﬁféwmu fh'mﬁ:ﬁane.

Ulemadmodum linearum Curvarum longitu-
dines, fic etiam {uperhcierum, qu ab illa-
rum rotatione generantur, dimenfio ex qua-

rundam Figurarum Quadraturis dependet, ut ex fe-
quenti Theoremate conftat.

THEOREMA 3.

e CJ‘I.T MP Curve A M B perpendicularis &
%17 Y Yinea KZ L talis ut (duéta MFZ ad axem
AD normali) fic MP correfpondentt FZ xqualis ; erit

fuperficies producta a rotatione Curva AMB circa
axem
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axem AD, id fpatium ADLK, ut Circumferentia
Circuli ad {fuum radium.

Hoc etiam unum eft ex innumeris & preeclaris
Theorematis viri celeberrimi D, Ifaaci Barrow.

Proe. L
Superficiem Sphare determinare,

SI T AMB Semicirenlus 3 cnjus rotatione
data {phzra producitur: & dﬂﬁgnet S S
dium & ¢ circumferentiam cujusliber circuli; & fic
A B (diameter Semicirculi AMB) = 24, jam quo-
niam omnes linez Circulo perpendicalares MP per-
veniunt ad Circuli centrum P ideo eric KZ L pa-
rallello graminum re€tangulum cujus longitudo dia-
meter. AB &alunido! AK = d radius Semicirculi
AMB; unde AL = 2d% (iper literam s ubiq; de-
figno fuperficiem Curvam ;) ideo per Theorem ter-
tiumis.iad’ 1icor. unde s.= 245 vel ponendo —
w==d  enit is = 2dc ; ac properea ‘Superficies Spherze
equatur rectangulo ‘cujus Longitudo eft Circumferen-
tia & Latitudo Diameter Circuli in.Spheera maximi.
Nortatu dignum arbitror hinc cﬂniqu omnium

T heo-

-
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Theorematum longe nobiliffimum quo xternam fibi
famam acquifivic Geometrarum Princeps Archimedes ;
Quod [cilicer fuperficies Spharz fit @qualis: quatuor
maximis in ea Circulis, Sit'enimQ = maximo‘in Spha-
ra Circulo ; at qui Q== ut ab Archimede demonftra-
um eft ; Ergo 2Q= dc, & 4Q=1dc; fed jam in-
ventum eft s=2dc; Ergo 4Q=s. Quod erat de-

monitrandum.

Prose IL
Supwﬂ:éfm Conoidss Parabolics - determinare.

Sto  latus re€tum Parabole’ AMB i cujus rota-
tione conoides producitur, fic axis AD, vertex

A & vocetur AF, y; EM x ;- per methodum:- ali-
quam tangentium invenietur PMg= "7y ;. vel po-
nendo FZ =z, quia fupponitur PM=FZ, aut ; rr
+ry="72" qux eft aquatio ad parabolam cujus axis
idem eft cum axe parabolx datx AMB ; cujus vertex
elt C, exiftente AC =} r; & latus illius reCtum
etiam r, invenietur AKLD = s, % r* exiftente

CD = v; feds. ¥i, " e r. pet Theorema 3.
Ergos=ye2 e

ar

In
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In hunc modum menfurantur non modo f{uper-
ficies Conoidis Hyperbolici , & Spharoidis, fed
Quevis alia Curva fuperficies quz generatur i ro-
tatione linex Curva & hzc duo exempla fatis often-
dunt qumnodo eadem Methodus ad omnes. alias {u-
perficies Curvas fic Applicanda.
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ANIMADVERSIO

In Methodum Figuras dimetiends,

A clarifimo Qaodam Germano editam in Actis
Eruditorum Lipfie publicatis.

ETHODUM hanc propofuerat Doctif-

{imus illiuvs Author Anno 1683, Menle

Oétob. quam adeo perfetam credebat ; ut
vel Quadraturam Figure, Vel ejuldem Quadraturz
impuﬂibilimrem determinaret; & ex ea Circuli &
Hyperbolz Quadraturam Geometricam impoffibilem
efie concluferat. Poftea vero perfpexit clariffimus vir
tanta perfectione praditam non efle, ut exinde Cir-
culi, Hyperbolz aut altesius Figure Quadraturz im-
poffibilicas probari poffit, ut ingenue iple fatetur in
iifdem actis Anni fequentis, ubi aic fe amore verita-
tis coactum hoc unum monere. Unde exiftimat
quafdam effe Figuras qu indefinitz Quadrature non
funt capaces & exemplum Figurza {cribit in qua fuc-
cedere ait Quadraturam {pecialem fine generali: 1n
hoc tamen hallucinatus eft clarif. vir quod ex fua
Methodo Figuram aliquam, Quadraturam indefini-
tam reculare conclufit; priufquam demonttraffer
Metho-
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Methodum fiam ad omnes figuras indefinite qua-
drabiles extendere; quod demonftratu eft impof-
fibile, cum unam ¢ millefimis non comprehendat; ue
poftea patebic. Dantur enim infinice figure inde-
finice quadrabiles, que nullo modo per iftam Me--
thodum funt Quadrabiles; & quarum exempla po-
{tea apponam ; Etut non modo errorem fed erro-
ris fontem detegam, necefle videtur breve illius
Methodi compendium adjungere.

Adhiber 2quationes Curvarum Generales, quarum
unaquaque omnes Curvas ejuldem gradus exprimere
exitimat : Et talis Curvx generalis conlideratz
tanquam Quadratricis quierit Quadrandam Genera-
lem. FEt oblatxe Quadrandx {pecialis xquationem
comparat cum aliqua ex formulis generalibus Qua-
drandaram naturam exprimentibus; unde deducits
Quadratricem fpecialem Quadrande {peciali conve-
nientem ; exemplo res erit manifefta.

Sic ABC figura, rectis A C, CB & Curva AB
comprehenfa, firgg ACDE=ABC, AGF = AGHL,
& idem concipiatur ubique, - proveniet hinc Curva
aliqua AHD, quam Quadratricem appellat, quia il-
lius ope Quadratur area AB G, jam xq nationem af-
{amic ad Quadratricem generalem A HD, & ex ea
deducit Quadrandam generalem ABC: ut {1 no-
tentur abfcille AG, AC per x, & ordinate Qua-
draricis CD, GH per y, & denig; ordinatz in
Quadranda per g, ponitg; xquationem ad Quadra-
ticem generalem in qua ordmata x eft duarum rcli-

menio-
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menfionum hujulmodi, #y'4-cayt-ea
4-xy 4 fax> =o
4 2% )
ex qua deducit zquationem ad Quadrandam genera-
fem, in qua ordinata 3 eft etiam duarum dimenfio-
num,

b3’ A-caz J-ea’ d'e+£g-{—£§r_cdf_d4bg+-a*;*

Y 2dxx4-2fax - gbed’ L 4bfax - 4box’ =0

44 gx° L patiei & daxaadioc

Ec fimiliter pro reliquis Quadratricibus generalibus
Quadrandas generales inveftigat. Proponatur jam
Figura aliqua Quadranda fpecialis ABC, & exprima-
tur natura Curvee AFB hac @quatione ———
L= ""';'_j:'.‘::_’._““ . hane xciu:l.ticrnm:t comipdarat cum
xquatione generalis Quadrandz jam pofite, (quia
ordinata g in Quadranda {peciali ad duas tantum di-
menfiones afcendit) nempe fingulos hujus cum {ingu-
lis illius terminis (ubi x eandem utrc}biq; compofitro-
nem obtinet) eritque ex hac comparatione ¢, d, e=o,
& b=!, f=—1acg=1; & hos valores {ubftituic
in zquatione ad Quadratricem f{upra pofitam in qua
ordinate x eft duarum dimenfionum, (quia hic
ordinata g ad duas quoque dimenfiones alcendir)erit-
que ;' —ax - -=o,leu y’= 24 x — x*,proprietas Qua-
dratricis {pecialis AHD in qua AGF=AGHL adecq;
habecur Figurz propofite Quadratura.

In co tamen latet ratiocinationis & ip{ius Methodi
defectus, quod omnes Curvas in quibus 3 ad duas di-
menfiones (nec ultra) afcendit comparet cum una &

eidem




eadem - Quadeandar generali, . in -qinbus 2 non ulera
duas.duiieniiones (Gendic 5. &:quad concludat Figu-
ram-non eile indefiice, Quadrabilem i hxc com para-
tio Quadrarticammnon determinee. Infinire enim fune

Quadrand generales (ex 1piius etiam Methodo dedu-
cibiles) in quibus z nonmultra duas dimenfiones afcen-
dit, -& nen nunquam xquatio Curva propofitz, cum
prima, fecunda; tertia; &c. comparata Quadratricem
non habebit, & tamen comparatio cum Millefima
quadratricem: determinabit.  Si enim ab aquatione
tettia (quam pofiit pro- Quadratrice generali'in qua x
eflet crium dimen{ionum: primum terminum by* - dxy*
auferat, ex reliquo Quadrandam generalem deducere
potelt, in qua 3 non ultra duas dimenfiones afcendir,
& qu Quadratricem dc_a.u-minct, cum 1114 quam ille
ftacuic generalem non {uccedic : Et fic ex xquatione
quarta, quinta (quas ille poneret pro Quadratricibus
altiorum graduum) &c, ablats iis terminis in qui-
bus y vlera duas dimenfliones . afcendic, ex reliqtmqha«
bere potelt Quadrandz generalis xquatio, que Qua-
dratricem determinabit, cum nec ejus Quadranda, nec
illa quam dixi efle deducibilem ex zquatione terta,
determinare poreft, ita ur cafu non arte incidimus in
Quadrandamy Generalem requifitam. Sed quia dixi
iftas @quationes ad Quadrandas generales ex ipfius
Methodo efle deducibiles ; volo hic paucis oftendere,
Quomodo clasifl. hic vir 2quationes ad Quadrandas
generales inveneric, vel faltem facile invenire potu-

iffet, G Fx
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Ex Prob. 2 2. conftat; quomodo data 2qua-

6 2% tonead Curyvam aliquam AHD, alia curva
AFB fit invenienda cujus' area ' A GF xquatur re-
&angulo comprehenfo fub ordinatd G A & ablciffa
AG; id eft Quomodo data Quadratrice, invenienda
{it Quadranda ; adeoq; allumpta equatione ad Qua-
dratricem generalem (qualem hic fub nito afcripfi)
proveniet xquatio ad Quadrandam generalem, Jamq;
exemplum unumaut alterum Figur hic alcribam, in
qua Quadratrix fecundum hanc Methodum eft impof-
{ibilis, & tamen alio modo determinabilis: Sic

> Bqnatio naturam curve A FB exprimens 3’
—#=x += in qua x denotat ablciflas AC; A'Gy &

F

z ordinatas BC, GF, m '& p 'quantitares datas &
peterminatas ; jam {i-Quadranda bit {"trea A'GF, com-
paranda eft hxc xquatio cum xquatione ad’' Quadran*
dam- generalem jam tradita, quia in hac'propofitz
zquatione z ad duas dimenfiones afcendit ;. fed mani-
feftumeft comparationem non fuccedere (utipfe alibi
atgtumentatur) {1 vel folus numerator frationis utro-
bique exiftens comparetur; deberet enim m° 4 x* coin-
cidere cum _ ' ¢ - ag - bf, —cdf — 4 beg +4°, inde-
terminatum ‘cumt determinato, quod fieri nequit, itag;
figura hoc modo Quadracticem non Haber, & tamen
ipfa hzc figura eft indefinite quadrabilis, fcil. AGF =
WL ST i =i+ Ernon una tantum fed infinit pol-
funt inveniri Figtrz indefinite Quadrabiles, quarum

Quadra-
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Quadratrices hoc modo funt impoffibiles per Prob. 23,
2 o Definiatur AHD hac zquatione x'=47", &

* per Prob. 23+ inveniatur curva AFB cujus
Area A GF aquetur rectangulo contento {ub ordinata
GH & data qualibet reéta puta (a), & definietur
A F B hac zquatipne 3’ =32 . jamq; {1 Quadranda
fic area AGF fecundum hanc Methodum, compa-
randa eft hac xquatio cum zquatione ad Quadrandam
generalem jam tradita, quiain propofita zquatione 3
non ultra duas dimenfiones afcendit; fed comparatio
eft impoffibilis, quia in propofita Curva x ad fepti-
mam poteftatem afcendit; & in ejus zquatione ad
Quadrandam generalem ultra quartam afcendere non
poteft ; fed terminus in quo x €l icrftimx, non P““?H?
CGIHPE.[‘JI‘] cuim tt‘l‘l‘[}iuu 1n 11110 x € n_ltl:tt'[;‘i: Pﬂ[ﬂ&ﬂ.[lﬂﬁg
nam fecondum iphus Regulam, comparatio eft fic
infticuenda ut x utrobig; candem obtineat compofiti=
onem; adeog; Quadratrix hoc modo Imbtr_i non_po-
tefk, & tamen Quadratricem habet A HD dehnita
hac xquatione ¥’ =4y, in qua GH-a=AGF; id
eft —==AGF. Unde abunde conftat hanc Metho-
dum omnes Figuras indefinite Quadrabiles non com-
prehendere ; & infinitas’ pofle inveniri quarum Arex
hoc modo non func qu&dr.ibiles;aiiumatua- enim quize-
libet 2quatio in qua g non ultra duas, & x non nira
quatuor dimenfiones reperitur; - & habetur 2quatio
naturam Curva exprimens cujus area per hanc Me-
thodum non funt quadrabiles; ut in hus excmplis 7

=.- 3
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—w =%, =5, & qux funt xquationes
Curvarum naturas definiences quarum Arez facile de-
cerminantur & tamen nullo modo per hanc Metho-
dom poffunt inveniri. Sed nolo in hac materia ulteri-
us digredi fperans clariff, virum boni conf{ulturum
quicquid dixerim ; quia pracipua ratio qua me -
pulic ur hzc feriberem, non alia effet, quam ut (erro-
res ejus oftendendo) illum extimulem ad publicanda
illa, quibus Geometriam in immenfum ultra termi-
nos 4 Vieta & Cartefio pofitos fe promovere pofle

afleruir.

EI-P=Np I d.

ERR AT A

Ag. 4. 1i_n. 20.pro % lege 35 pag. 5. lin, 2. pro
2 lege . pag. 6. lin. 12. pro % lege 52, 1bid.
lin. 20. pro x lege x*. pag. 14.lin. 11. pro 7}’ Jege
r—2 ibid. lin. 17. prom=3 lege m=:, pag. 19. lin.
14. prod—y’. lege d'—y’ pag. 25. lin.1.6. pro x lege
x". pag. 28, lin, 3. pro ViZ- lege ¥ =
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